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Πρόκειται περί ἐνὸς ὲνδιαφέροντος τόμου ἐκδοθέντος πρὸς τιμὴν τοῦ

γνωστοῦ οἰκονομολόγου Ο. Morgenstenn.

Τὸ ἔργον διαιρεῖται είς 7 μέρη. Τὸ πρῶτον μέρος ἀσχολεῖται μὲ τὴν·

Θεωρίαν τῶν παιγνίων, τὸ δεύτερον μὲ τὸν μαθηματικὸν προγραμματισμόν,.

τὸ τρίτον μὲ τὴν θεωρίαν ἀποφάσεων (decision theory), τὸ τέταρτον

μὲ τὴν οἰκονομικὴν θεωρίαν, τὸ πέμπτον με τὴν ἐπιστήμην τῆς διοικήσεως>

τῶν ἐπιχειρήσεων (management science), τὸ ἕκτον με τὸ διεθνές ἐμπόριον

καὶ τὸ ἕβδομον μὲ τὴν οἰκονομετρίαν. Ὠς ἐκ τῆς φύσεώς του τὸ ἔργον

εἶναι δύσκολον νὰ ἀναλυθῇ καὶ νὰ κριθῇ ὡς σύνολον. δεδομένου ὅτι

μία τοιαύτη ἐργασία θά ἀπήτει κριτικὴν ἀνάλυσιν καί τῶν 27 δοκιμίων,

τὰ ὁποῖα περιέχει. Διά τοῦτο ἀναγκαστικῶς θὰ ἀναφερθῶμεν μόνον εἰς τὸ

δοκίμιον τῶν Shubik καὶ Shapley, «Concepts and Theories of Pure Competi-

tion», τὸ ὁποῖον, κατὰ τὴν γνώμην μας, παρουσιάζει ἐξαιρετικὸν ἐνδιαφερον,

ἰδίως λόγῳ τῆς ἀποπείρας τῆς εἰσαγωγῆς τῆς ἐννοίας τοῦ «πυρῆνος» (core)

εἰς τήν οἰκονομικὴν ἀνάλυσιν. OI Shapley καί Shubik εἰς τὸ ἴδιον δοκίμιον

έξετάζουν καὶ τὴν ἐφαρμογὴν τῆς ἐννοίας τοῦ σημείου ἰσορροπίας τοῦ

Nash είς τήν οἰκονομικὴν θεωρίαν. Ὡς γνωστὸν ἡ ἔννοια τοῦ σημείου ἰσορ-

ροπίας εἶναι ἡ κυριωτέρα ἔννοια τῆς Θεωρίας τῶν παιγνίων, ὅπου ἠ συνερ-

γασία δὲν ἐπιτρέπεται (non cooperative games) τουλάχιστον καθ’ ὅσον

ἀφορᾷ τὴν ἐφαρμογὴν τῆς θεωρίας εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἀνάλυσιν. Ἀντιθέ-

τως, οἰ Shapley καὶ Shubik χρησιμοποιοῦν τὴν ἔννοιαν τοῦ πυρῆνος ὡς

«λύσιν» τῶν παιγνίων, ὅπου ἡ συνεργασία ἐπιτρέπεται (cooperative games).

Κατωτερω ἐξετάζομεν ἐν συντομία πρῶτον τὴν ἔννοιαν τοῦ σημείου

ἰσορροπίας καί καί δεύτερον τὴν ἔννοιαν τοῦ πυρῆνος, ὡς καὶτὰς ἐφαρμο-

γάς των εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἀνάλυσιν.

Τὸ σημεῖον ἰσορροπίας ὁρίζεται ὡς ἐξῆςι

Ἔστωσαν n παῖκται 1, 2, . . . . . n, Σἰ (i=1, 2,. . . . .n) τὸ σύνολον τῶν

στρατηγικῶν τοῦ παίκταυ i, καί Αἰ τὸ σύνολον τῶν συναρτήσεων πληρω-

μῆς τοῦ παίκτου i. Συμβολίζομεν τὸ ἀνωτέρω παίγνιον με

[ΣΙ ....... ΣΠ, Α1 ...... An]

Στρατηγικὴ τοῦ ἀνωτέρα παιγνίου καλεῖται κάθε διατεταγμένη n — ας.

(a ..... on) στρατηγικῶν o, e 2,, on e 2,,..., on e ΣΠ. Μία στρατηγικὴ,

(σ;,σὲ,...σ;)καλεῐταισημεῖονίσορροπίας ἐὰν

Moi»;~oI_1.oi.o§+..---a;)<Ai

(οἱ, o;,....o;__1,0;,o;+l,...,o:1)
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Μέ ἅλλους λόγους τὸ σημεῖον ἰσορροπίας εἰναι εἰς κανὼν συμπεριφομᾱς,

τοιοῦτος ὥστε, ἐὰν ὅλοι οἰ παῖκται πλὴν ἑνὸς (ἃς καλέσωμεν τὸν παί-

κτην αὐτὸν Π) παραμείνουν πιστοί εἰς τὸν κανόνα αὐτόν, ὁ παίκτης Π δέν

ἔχει νά κάμῃ τίποτε τὸ καλλίτερον παρὰ νὰ συμορφωθῇ καί αὐτὸς εἰς τὸν

ἐν λόγῳ κανόνασυμπεριφορᾱς. ’Ὀπως παρατηροῦν οἰ Shapley καί Shubik,

ἀλλὰ καὶ ἄλλοι συγγραφεῖς, ἡ ἔννοια τοῦ σημείου ἰσορροπίας δὲν εἶναι

ἄγνωστος εἰς τὴν οίκονομικὴν θεωρίαν. Π χ. αῖ λύσεις, αί προταθεῖσαι ὑπὸ

τῶν Cournot, Bertrand καί Edgeworth συμπίπτουν ἐννοιολογικῶς μὲ τὸ-

σημεῖον ἰσορροπίας τοῦ Nash. Οί Shapley καὶ Shubik ἀσχολοῦνται μόνον

μέ τὸ ὑπόδειγμα τοῦ Couruot (δυοπώλιον) ὡς καὶ μὲ τὴν γενίκευσίν του«

(παίγνιον μὲ n πρόσωπα ὅπου ἡ συνεργασία δὲν ἐπιτρέπεται).

Περισσότερον ἐνδιαφέρον παρουσιάζει ἡ εἰσαγωγὴ τῆς ἐννοίας.

τοῦ πυρῆνος (core ), δηλαδὴ τοῦ συνόλου τῶν μὴ κυριαρχουμένων ἐπιμερι-

σμῶν, (imputations ), εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἀνάλυσιν. Ὁ «πυρὴν» θεωρεῖται

ἀπὸ τοὺς συγγραφεῖς τοῦ ἄρθρου ὡς μία ἔννοια λύσεως τῶν παιγνίων,.

ὅπου ἡ συνεργασία ἐπιτρέπεται, ἡ ὁποία ὅμως εἶναι διάφορος τῆς ἐννοίας

τῆς λύσεως, ὅπως τήν ὁρίζουν οἱ Neumann καί Morgensrern. Ὠς γνωστὸν·

οὗτοι ὁρίζουν τὴν λύσιν ἐνὸς στοιχειώδους παιγνίου, ὡς τὸ σύνολον τῶνΔ

ἐπιμερισμῶν, οἱ ὁποῖοι κυριαρχοῡν ὅλων τῶν ἄλλων, ἀλλὰ δέν κυριαρ-

χοῦν ὁ εἰς ἐπὶ τοῦ ἄλλου. Κατ· αὐτούς, ἡ λύσις περιγράφει μαθηματικῶς·

μίαν κοινωνικὴν κατάστασιν (standard of behavior). Δὲν ἐδόθη, ἐξ ὅσων

τουλάχιστον ἡμεῖς γνωρίζομεν, μία ἀνάλογος ἑρμηνεία διὰ τὸν ι πυρῆνα »,

Εἰς ὡρισμένας περιπτώσεις ὅμως, ὅλοι οἰ ἐπιμερισμοὶ ἑνὸς παιγνίου

ἀνήκουν εἰς τὸν πυρῆνα καί ὁ πυρὴν ἀποτελεῖ καὶ τὴν μοναδικήν λύσινν

ὅπως τὴν ὁρίζουν οί Neumann καὶ Morgenstern. Τοῦτο συμβαίνει εἰς τὴν

περίπτωσιν τοῦ διμεροῡς μονοπωλίου (ὑπόδειγμα Edgeworth). Εἶναι εὔκο-

λον νά διαπιστώσῃ τὶς ὅτι ὁλόκληρος ἡ καμπύλη τῶν διαπραγματεύσεων

τοῦ Edgeworth (Edgeworth contract curve) εἶναι ἡ λύσις συνεργασίας,

ὅπως ὁρίζεται αὕτη ὑπὸ τῶν προαναφερθέντων, 'H καμπύλη τῶν διαπρα-

γματεύσεων ἀποτελεῖ ἐνταῦθα καί τὸν πυρῆνα, δεδομένου ὅτι μὲ δύο μό.

νον παίκτας δέν δύνανται να ύπάρξουν ἐνδιάμεσοι συνασπισμοὶ Kai ἑπο-

μένως δέν δύνανται νά κυριαρχηθοῡν οί ἐπιμερισμοί, oi ὁποῖοι εἶναι, ὅταν

ἐξετάζονται ἀπὸ τῆς πλευρᾶς τῶν ἐπί μέρους παικτῶν, ὀρθολογικοί, ἀλλά,

συγχρόνως, καὶ ἄριστοι κατὰ τὸν Pareto.

Οί Shapley, Shubik καὶ Scarf ἀπέδειξαν ὅτι αὐξανομένου τοῦ ἀρι.

θμοῦ τῶν παικτῶν ό πυρὴν συστέλλεται καί τελικῶς τείνει να συμπέσῃ μὲ

μὲ τὸ σημεῖον (ἢ τὰ σημεῖα), τῆς ἀνταγωνιστικῆς ἰσορροπίας (competi-

tive equilibrium point). Ἐπομένως ἐὰν θεωρήσωμεν τὸν πυρῆνα ὡς τὴν

ἔννοιαν τῆς λύσεως, τὸ διμερές μονοπώλιον ἔχει ὁλόκληρον τήν καμπύ.

λην συμφωνίας ὡς λύσιν (ὁ πυρὴν συμπίπτει μὲ τὴν καμπύλην συμφωνίας)-

εἰς δέ τὴν περίπτωσιν τοῦ τελείου ἀνταγωνισμοῦ ἔχομεν μίαν λύσιν OWL.

σταμένην είς μικρὰν περιοχὴν (γειτονίαν) τῆς ἀνταγωνιστικῆς ίσορροπῑας,

Ἐν συμπεράσματι δύναται νὰ λεχθῇ ὅτι ἡ ἔννοια τοῦ πυρῆνος ἔχει

ὡρισμένα πλεονεκτήματα ἔναντι τῆς ἐννοίας τῆς λύσεως κατὰ Neumann

καὶ Morngestern. Ἐνῷ ἡ λύσις αὕτη συμπίπτει μὲ τὸν πυρῆνα εἰς τὴν περί.

πτωσιν τοῦ διμεροῦς μονοπωλίου, τοῦτο δὲν συμβαίνει είς τὴν περίπτωσιν

ὅπου οἰ παῖκται ὐπερβαίνουν τοὺς δύο. Εἰς τὴν τελευταίαν ταύτην “EPI-

πτωσιν at λύσεις Neumann καί Morngestern, ἐφ’ ὅσον ὑφίστανται, δυνατὸνιἸ
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νά εἶναι περισσότεραι τῆς μιᾶς. Αὐτὸ δημιουργεῖ πολλὰς δυσχερείας ὅΧῑ

μόνον εἰς τὸν ὑπολογισμὸν τῶν λύσεων, ἀλλὰ καί εἰς τὴν οἰκονῡμῑκὴν ἑβ-

μηνείαν αὑτῶν. Ἀπὸ τῆς ἀπόψεως αὐτῆς ἡ εἰσαγωγὴ τῆς ἐννοίας τοῦ πυρῆ-

νος ἀποτελεῖ πρόοδον, διότι χωρίς νά προβαίνομεν εἰς ἰδιαιτέρας ὑποθέ-

σεις, ἔχομεν τὴν [δίαν ἔννοιαν λύσεως (πυρὴν) τόσον είς τὸ διμεβὲς μῡνῡ·

πώλιον, ὅσον καί εἰς τήν περίπτωσιν τοῦ τελείου ἀνταγωνισμοῡ.

'H εἰσαγωγὴ ὅμως τῆς ἐννοίας τοῦ πυρῆνος εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἀνά·

λυσιν παρουσιάζει ἐνδιαφέρον καί ἀπὸ ἄλλης ἀπόψεως. Ἠ ἔννοια τῆς λύ’

σεως ἑνὸς ἐπιμερισμοῦ, ἡ ὁποία χρησιμοποιεῖται εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἀνά·

λυσιν τείνει νὰ ὑποχωρήσῃ καί ἀντ· αὑτῆς χρησιμοποιοῦνται λύσεις πολ-

λῶν ἐπιμερισμῶν (επυρήω), «λύσις Neumann - Morngestern»). Εἶναι ἄγνω-

στον ὅμως ἂν ἡ τάσις αὑτὴ συνεχισθῇ καί εἰς τὸ μέλλον.

Ν. Γιαννακό πουλος


