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ΠΕΡ. Ρ Ε Δ Ι Α Δ Η

Ό  κ. Κ.ΆΘανασιάδης, ύποπλ. οίκον, του Π. Ναυτικού, παρέ- 
σχε πέρυσιν έν τη «Επιθεωρήσει Κοινωνικής και Δημοσ. Οίκονο- 
μικής» άξίαν λόγου θεωρητικήν μελέτην περί τής διατυπώσεως 
του γνωστού τύπου του Pareto τής κατανομής τών εισοδημάτων 
επί τή βάσει τής έξισώσεως του Pearson καί τής χρησιμοποιήσεώς 
της προς υπολογισμόν του έθνικου εισοδήματος. Καίτοι καί 
άλλοι—ύπέδειξα τον Cantelli—συνήγαγον τον τύπον έπί τή βά
σει του λογισμού των πιθανοτήτων, έν τούτοις ό άπό θεωρητι
κής άπόψεως άρτιος τρόπος μέ τον όποιον ό κ. Άθανασιάδης 
διεχειρίσθη τό θέμα θά άπετέλει δι3 αυτόν σημαντικόν τίτλον, 
άν δέν έπειράτο, ούχί καθαρώς δοκιμαστικός, έφαρμογήν του 
τύπου του Pareto έπί του έλληνικου έθνικου εισοδήματος. Υπέ
δειξα τότε τό άδόκιμον τής γενομένης έφαρμογής, διά πολλούς 
λόγους, άλλ3 ιδίως διά τήν έξαιρετικήν καί παγκοίνως ώμολογημέ- 
νην εύπάθειαν τής παραμέτρου α του τύπου έκείνου, έξ ής προ- 
ήρχετο ή πιθανότης σφάλματος τοιούτου ώστε νά καθίσταται 
άκροσψαλής ή έφαρμογή του τύπου του Pareto, μάλιστα προς 
έλεγχον τής έκτιμήσεως του έθνικου εισοδήματος γενομένης κατά 
τήν συνήθη άθροιστικήν μέθοδον.

’Ήδη ό κ. ’Αθανασιάδης, έπανερχόμενος εις τό θέμα τούτο 
(Έπιθ. Κοιν. καί Δημ. Οικονομικής Ίανουάρ.—’Απρίλιος 1934), 
στηρίζει τόν ύπολογισμόν του έθνικου εισοδήματος είς έκεΐνον 
του μέσου εισοδήματος, παρεχομένου έκ του τύπου

ένθα α είναι ή παράμετρος του τύπου του Pareto, ε δέ τό έλά- 
χιστον συντηρήσεως.

Ό  τοιούτος δμως ύπολογισμός, δσον καί,άν θεωρητικώς 
φαίνεται άκριβής, έμφανίζει έν τή έφαρμογή, έναντι του άπ3 ευ
θείας διά του τύπου του Pareto ύπολογισμου, το σπουδαιον
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μειονέκτημα δτι, ένώ ό ά π 3 ευθείας ύπολογισμός ενέχει τήν άβε- 
βαιότητα μόνον έκ τής παραμέτρου α, ό επί τή βάσει του μέσου 
εισοδήματος υπολογισμός εισάγει, εκτός τής άβεβαιότητος ταύ- 
της έκ τής α, καί νέαν τοιαύτην, έκείνην έκ τής στατιστικής έκ- 
τιμήσεως του έλαχίστου συντηρήσεως ε. Καί περί μέν τής ευπά
θειάς τής α ταύτης, άνεγνωρισμένης παρά πάντων των άσχο- 
ληθέντων μέ το θέμα τούτο, έγραψα άλλοτε αρκετά («Πλούτος» 
1933), περί δέ τής άβεβαιότητος περί τόν στατιστικόν υπολογι
σμόν του έλαχίστου συντηρήσεως αναγκάζομαι ήδη να έν· 
διατρίψω.

Πράγματι διά τόν στατιστικόν υπολογισμόν του έλαχίστου 
συντηρήσεως ό κ. Άθανασιάδης στηρίζεται είς τήν ύπό τής 
Γεν. Στατιστικής Υπηρεσίας του Κράτους διεξαχθεΐσαν λίαν 
φιλοτίμως τω 1930 δημογραψικήν έρευναν των δαπανών των έν 
Έλλάδι έργατικών οικογενειών τών έχουσών εισόδημα μέχρι 
μέν 1500 δρχ, άφ3 ένός καί 5500 μηνιαίως άφ3 έτέρου.

θ ά  έδει εύθύς άμέσως να παρατηρηθή ή σημαντική άσυμ- 
φωνία μεταξύ τών άποτελεσμάτων τής δημογραφικής έρεύνης 
τής Γ. Σ. Υ. καί τών δεδομένων άτινα χρησιμοποιεί ό κ. Άθα- 
νασιάδης. Ούτως έξ άντιπαραβολής προς τόν πίνακα ον έδημο- 
σίευσα πέρυσι (Π. Ρεδιάδη «Ή έκ τών έμμέσων φόρων έπιβά- 
ρυνσις» έν «Εργασία» 27 Αύγουστου 1933 Πιν. 1) καταφαίνεται 
οτι ό κ. Άθανασιάδης παρέλειψε διάφορα αντικείμενα καταναλι- 
σκόμενα ύπό τών έχόντων εισόδημα μέχρις 1500 δραχμών, ώσανεί 
δέν συνεφώνει προς τά άποτελέσματα τής δημογραφικής έρεύνης. 
Έν τούτοις ό κ. Άθανασιάδης υπολογίζει ως δαπάνην διατρο
φής τών τοιούτων οικογενειών 1480 δρχ. μηνιαίως, ένώ ή Γ.Σ.Υ. 
έμέτρησε μόνον 1258.65 (Π. Ρεδιάδη, ένθ3 άνωτ. Πίν. II). Περαι
τέρω ως σύνθεσιν τής τυπικής οικογένειας λαμβάνει τον άριθμόν 
τών 6 μελών, ένώ ή Γ. Σ. Υ. ευρίσκει 6.2, είδικώτερον δέ διά 
τά μέχρι 1500 δρχ. εισοδήματα μόνον 5.6 μέλη.

"Ανεξαρτήτως όμως τής άσυμφωνίας ταύτης, τήν ουτω κα- 
θορισθεισαν δαπάνην διατροφής τών έργατικών οικογενειών μέ 
μηνιαϊον εισόδημα μέχρι 1500 δρχ. ό κ.Άθανασιάδης έκλαμβάνει 
ώς παριστώσαν τό έλάχιστον συντηρήσεως του έλλ. λαού. Είναι 
έν τούτοις βεβαιωμένον ύπό τής Γ. Σ. Υ. οτι ήπαρ3 αύτής διεξα- 
χθεϊσα δημογραφική έρευνα δέν περ ιλα μ βά νει τους αγρο
τικούς πληθυσμούς, ούτως ώστε ή γενίκευσις τών άποτελε
σμάτων έκ τής έργατικής τάξεως είς τό σύνολον του πληθυ
σμού, περιλαμβάνον καί τούς άγροτικούς καί τούο ναυτίΛίακούς



πληθυσμούς, είναι κατά βάσιν πεπλανημένη, μάλιστα δταν 
πρόκειται περί χώρας ήτις, ώς ή Ε λλάς, θεωρείται ώς γεωρ
γική, είναι δέ γνωστόν πόσον λιτώς διαβιοΐ ή άγροτική τάξις 
παρ’ ήμΐν. Ουτω το πραγματικόν έλάχιστον συντηρήσεως όλο- 
κλήρου του έλληνικου λαού, ού μόνον κατώτερον τού άριθμου 
τών 1480 δρχ., ας εδρενόκ. Άθανασιάδης, είναι, άλλά καί αύ- 
του του ποσού τών 1258, ας εδρεν ή Γ. Σ. Υ. έκτης άγροτικής 
τάξεως. ’ Αλλως τε ή Γ. Σ. Υ. δέν άπεσκόπει είς την έξεύρεσιν 
του έλαχίστου συντηρήσεως του λαού, άλλ’ εις τόν προσδιορι
σμόν του τιμαρίθμου, διά τούτο δ’ έλήψθη ή κατωτάτη κλϊμαξ, 
κυμαινόμενη άπό του έλαχίστου εισοδήματος τών έργατικών 
τάξεων μέχρι τών 1500 δρχ., χωρίς ούδαμόθεν νά συνάγηται 
ότι αί 1500 δρχ. άποτελουν τό έλάχιστον τούτο εισόδημα καί 
συνεπώς δτι καί ή έλαχίστη δαπάνη προς διατροφήν άνταπο- 
κρίνεται προς το ποσόν τών 1500 δρχ. Έ άν δέ δεχθώμεν μετά 
του κ. Άθ. δτι ή δαπάνη διατροφής άντιπροσωπεύει τά 72 °/0 
του δλου εισοδήματος, τότε ή ύπ’ αότου όπολογισθεΐσα 
δαπάνη διατροφής έκ 1480 δραχμών δεν θά άντεστοίχει είς το 
έλάχιστον εισόδημα καί το είς τούτο άντιστοιχουν έλάχι
στον συντηρήσεως, άλλ’ είς =  2005 δρχ., ήτοι θά περιε-
λαμβάνετο είς τήν άμεσως άνωτέραν κλίμακα τής έρευνης τής 
Γ. Σ. Υ., τήν άπό 1500—2500 δρχ. Είναι έντευθεν φανερόν πό
σον ό έκ φύσεως άσταθής προσδιορισαός τής παραμέτρου α 
του τύπου του Pareto καθίσταται άσταθέστερος δταν, ύπολογι- 
ζόμενος έπί τη βάσει τών 473 έργατικών οικογενειών, έπεκτεί- 
νεται είς όλόκληρον τήν χώραν μέ τήν ποικίλην δημογραφικήν 
σύνθεσίν της, άφου άσταθής καί άβέβαιος κρίνεται οδτος άκόμη 
δταν προέρχεται ούχί έξ έπαγωγής άλλ’ άπ’ ευθείας έκ του 
στατιστικού ύλικου δπερ παρέχει ή στατιστική τών εισοδημάτων 
του συνθετικού φόρου, άναφερομένου είς όλόκληρον τήν δημο
γραφικήν σύνθεσίν τής χώρας.

Περαιτέρω ό διά διαιρέσεως του είς έκάστην τοιαύτην οικο
γένειαν άντιστοιχουντος κατά τον κ.ΆΘ. έλαχίστου συντηρήσεως 
τών 1480 δρχ. τρόπος διά του 6, δπως παράσχη τό ατομικόν 
έλάχιστον συντηρήσεως καί έκ τούτου τό έθνικόν εισόδημα, πα- 
ρορά δτι τό έλάχιστον θεωρείται έν τή δημογραφική έρεύνη 
άνηγμένον είς τήν στατιστικήν μονάδα, ήτις είναι ό αρχηγός 
τής οικογένειας καί ούχί τό μεμονωμένον ατομον αυτής, χωρίς 
ούδεμία νά παρέχηται βεβαίωσις δτι ό τύπος του μέσου είσοδή-
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ματος, ένθα το α είναι ύπολογισμένον έκ των 473 οικογενειών, 
ισχύει άκόμη όταν το έλάχιστον συντηρήσεως παύει να άνάγη- 
ται είς την στατιστικήν μονάδα, τήν οίκογένειαν, άλλ3 άναψέ- 
ρεται είς το άτομον.

Ούδέ τυγχάνει εύσταθής ό Ισχυρισμός δτι ή έκάστοτε τιμή 
του μέσου είσοδήματος θά έξαρτάται έκ μόνης τής τιμής τοΟ σ 
του Pareto κατά τόν τρόπον εφαρμογής του τύπου του μέσου 
είσοδήματος δν έπιχειρεΐ ό κ. Άθανασιάδης. Διότι είναι μέν 
βεβαίως τό έλάχιστον συντηρήσεως ε γενικώς συνάρτησις τής 
α, άλλά, ώς έφαρμόζεται ό τύπος του μέσου είσοδήματος ύπό 
τού κ. Ά θ , το ε τούτο προσδιορίζεται ώς αύτοτελής στατιστι- 
κώς ποσότης, ούχί δ3 ώς συνάρτησις του α, καί έπομένως περι
έχει τούτο τά είς τόν τοιοΰτον στατιστικόν υπολογισμόν προσι- 
διάζοντα σφάλματα, ούτως ώστε τό μέσον είσόδημα παύει 
πλέον νά έμφανίζεται ώς συνάρτησις μόνον του α, άλλ3 ώς τοι- 
αύτη καί του έλαχίστου συντηρήσεως ε.

Είναι δέ έξαιρέτως παράδοξον δτι, ένω τοιαύτη εμπιστο
σύνη άποδίδεται είς τό ούτω προσδιοριζόμενον α =  1. 4, έν τού- 
τοις έπιχειρείται έπαλήθευσις αύτου διά τής είς άτοπον άπα- 
γωγής, έκ του φόβου μόνον μήπως ή τιμή αυτή του α ήθελε θεω- 
ρηθή ώς λίαν χαμηλή, άκόμη δέ παραδοξώτερον πώς κρίνεται 
δτι έκ τής τοιαύτης έπαληθεύσεως έπικυρουται ή τιμή αυτή, 
δταν δοκιμή τιμών, του α κυμαινομένων μεταξύ 1.4 καί 2.35 
παρέχει ή μέν πρώτη (1.4) έθνικόν εισόδημα 66.3 δισ., ήν βεβαίως 
πας τις δυσκολεύεται νά ύποστηρίξη, ένώ ή δευτέρα (2.35) τό 
ήμισυ, δηλαδή 33 δισ., ένω ή τιμή αυτή του 2.35 είναι εκείνη 
ήν ό ίδιος κ Ά θ έχει συναγάγει έκ τής στατιστικής του συνθε
τικού φόρου, ούτως ώστε έκ τής δοκιμής ταύτης συνάγεται δτι 
άπορριπτέα τυγχάνει ή τιμή τού α =  1.4, ώς άγουσα είς προ
φανώς φαντασιώδες έθν. είσόδημα 66.3 καί ώς συνεπαγομένη 
διάψευσιν τού έκ τού συνθετικού φόρου υπολογισμού παρά του 
κ Άθ. τού α =  2.35.

Είς άντίθετον έπίσης αποτέλεσμα άγει καί έτέρα έπαλή- 
θευσις, ήν ό κ. Άθ. έπικαλειται έν προφανεϊ ένδομύχω άβεβαιό· 
τητι δισ τό ούτως ύπολογισμένον παρ3 αύτοΰ έλάχιστον συντη
ρήσεως, στηριζομένη είς τήν έν τή Ακαδημία "Αθηνών άνακοί- 
νωσιν τών κ. κ. Ίωακείμογλου καί Γιαννούκου «περί τού κό
στους τής επαρκούς τροφής τών πτωχών τάξεων τού λαού» 
(Πρακτ. Άκαδημ. "Αθηνών τόμ. 8, τεύχος 6, 1933).

Ή άνακοίνωσις δμως αύτη, ώς καί ή άνωτέρω δημογρα-



φΐκή ερευνά τής Γ. Σ. Υ., δέν άποσκοπει είς τόν προσδιορισμόν 
τού έλαχίστου συντηρήσεως, άλλα του προσήκοντος έλληνικου 
σιτηρεσίου, δπως τούτο άνταποκρίνηται είς τήν άλλαχου κρατή- 
σσσσν συνθήκην τής άποδόσεως 2500 θερμίδων. Ή  άνακοίνω- 
σις, αυτή καθ’ έαυτήν επιστημονικός πενιχρά, δέν προσδιορίζει 
κατάστασιν ύφισταμένην, άλλά, άνεξαρτήτως τής υπό τής Γ.Σ. 
Υ. διαπιστουμένης πραγματικότητος, διατυπώνει έπιστημονικόν 
τι desideratum, κατ’ άπομίμησιν παρομοίων, άλλά μάλλον έμ- 
περιστατωμένων, έργασιών έν Γερμανία, ’Αγγλία κλπ. Κατά 
τήν τοιαύτην δμως μεταφοράν είς τά έλληνικά πράγματα λησμο- 
νεΐται όπό μέν των κ. κ. Ί. καί Γ. δτι ή συνθήκη τής άποδόσεως 
των 2500 δρχ. έξαρτάται εκ του κλίματος ένθα διαβιοΐ ό υπό 
έξέτασιν λαός, υπό δέ του κ. Άθ. δτι έκ των πειραμάτων του 
’Ινστιτούτου Carnegie διεπιστώθη δτι μείωσις των θερμίδων άπό 
1700 είς 1400 ούδεμίαν σπουδαίαν συνεπάγεται διαταραχήν είς 
τόν βίον των άτόμων.

'Οπωσδήποτε το ουτω ύπολογιζόμενον υπό των κ. κ. Ί. καί 
Γ. έλληνικόν σιτηρέσιον ούδεμίαν έχει σχέσιν προς τό έλάχι- 
στον συντηρήσεως του έλληνικου λαού. Πράγματι, ένω το σιτη- 
ρέσιον τούτο φθάνει κατ’ αυτούς τάς 390 δρχ. μηνιαίως κατ’ 
άτομον ή έτησίως είς 4332 δρχ. άνηγμένας τιμαριθμικός του 
1930, διά τό ϊδιον έτος ή Γ.Σ. Υ., χωρίς μάλιστα νά λάβη ύπ’ 
δψιν της καί τούς λιτότερον διαιτωμένους άγροτικούς καί ναυτι
λιακούς πληθυσμούς, ούδέ καν έπιδιώκουσα τόν προσδιορισμόν 
του έλαχίστου συντηρήσεως, ώς εΐπομεν, προσδιώρισε στατι
στικός έκ τής άνωτέρω έρεύνης τών έλαχίστων δαπανών δια
τροφής των ύπ’αύτής παρατηρηθεισων οικογενειών είς 1258 μη
νιαίως δι’ οικογένειαν έκ 5.6 μελών ή 2695 δρχ. έτησίως κατ’ 
ατομον, τουθ’ δπερ άποτελει τό 0.6 μόνον του ύπό τών κ. κ. 
Ί. καί Γ. προσδιορισθέντος θεωρητικώς έλλην. σιτηρεσίου τών 
4332 δρχ. ’Άλλως τε χρησιμοποιουντες τό ύπό τών κ. κ. Ί. καί 
Γ. προσδιορισθέν έλάχιστον συντηρήσεως τούτο τών 4332 δρχ. 
καί τό ύπό του κ. Ά θ. προσδιορισθέν α =  1.4 φθάνομεν σύν 
θεώ είς τό ποσόν τών 97 δισ. ώς έλληνικόν έθν. εισόδημα ή 
16.2 δισ. χρ. δρχ. διά τό 1930, τουθ’ δπερ εΐναι άνώτερον του 
βελγικού έθν. εισοδήματος καί ίσον περίπου πρός τό ιταλικόν.

Οί τοιουτοι φανταστικοί άριθμοί καί αί κολοσιαΐαι διαφο- 
ραί είς τόν ύπολογισμόν του έθν. εισοδήματος οφείλονται είς 
τό γεγονός δτι, ένω ή γν'ωστή μέθοδος ύπολογισμού διά τού τύ
που του Pareto, ήν καί έγώ άλλωστε ύπό διαφορετικός συνθή-
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κας έφήρμοσα, ενείχε κυρίως τούς κινδύνους εκ μόνου του 
σφάλματος έκ της ευπαθείας τής παραμέτρου α, ό τρόπος καθ’ 
ον έφήρμοσεν ό κ. 3ΑΘ. τόν τύπον του μέσου είσδήματος εσχά
τως, ούχί μίαν, άλλα δύο πηγάς πιθανών σφαλμάτων ενέχει, 
δηλαδή, έκτος έκείνης έκ τής α, έπί πλέον καί την έκ του στατι
στικού ύπολογισμου του έλαχίστου συντηρήσεως ε. Ό  υπολογι
σμός δμως του έλαχίστου συντηρήσεως είναι δυσχερέστατος, 
εϊτε βάσει του α δι3 έπεκτάσεως του τύπου του Pareto προς τα 
έλάσσονα των παρατηρηθέντων εισοδήματα έπιχειρεΐται ουτος, 
εϊτε άπλώς στατιστικώς, εΐτε άκόμη γραφικώς, ώς υπέδειξα 
άλλοτε, του έλαχίστου συντηρήσεως θεωρημένου ώς τής τετμη
μένης του σημείου καμπής τής καμπύλης των εισοδημάτων, άφ3 
ου καίτοι μειουται το εισόδημα, άρχεται έπίσης μειούμενος καί 
ό άριθμός των είσοδηματούχων, άντί νά αύξάνη (Π. Ρεδιάδη, 
θεωρία Δημ. Οίκονομ. 1927).

Ό  κατωτέρω τύπος του μέσου εισοδήματος, διαφοριζόμε- 
νος προς α, ε καί Μ παρέχει

DM =  g (g~~L) άε—εάα 
(α — ι)2

Έάν έν αυτω τεθή α=1.6, ε =  2951, άε =  100, λαμβάνομεν 
DE =  527 καί επομένως διά πληθυσμόν 6.400.000 κατοίκων θά 
εχωμεν DM =  3.5 δισ., δηλαδή δι3 έλάχιστα άλλά ταυτόχρονα 
πιθανά σφάλματα περί το α καί ε, το έπί του έθνικου εισοδή
ματος σφάλμα άποκτα τήν σημαντικήν τιμήν των 3.5 δισ.

Έ φ3 όσον δέν έχει διά του λογισμού εύρεθή κριτήριον τής 
έμπιστοσύνης ής εΐναι άξια τά διάφορα στατιστικά στοιχεία, 
δέν άπομένει είμή ή προσφυγή εις άπροσδιόριστόν τι προσωπι
κόν συναίσθημα, οπερ παρέχει, ώσεί έξ ένστικτου ή έμπειρίας, 
το μέτρον τής έμπιστοσύνης ής είναι έπιδεκτικόν τό στατιστι
κόν ύλικόν. Ό  κ. 3ΑΘ., έστερημένος προφανώς του συναισθή
ματος τούτου, θά παρείχε πολύ μεγαλυτέραν ύπηρεσίαν εις τήν 
Στατιστικήν καί τόν σκοπόν του, άν, άντί νά κατατρίβηται εις 
πείσμονα καί άκαρπον πελαγοδρομίαν διά τής κακής έφαρμο- 
γής καλών τύπων, έπεδίδετο εις τήν σπουδαίαν τώ 0ντι έργα- 
σίαν, τήν έπί τη βάσει συγκριτικής διασκοπήσεως μελέτην των 
συνθηκών μεταβλητότητος τής θεμελιώδους άλλ3 ευπαθούς πα
ραμέτρου α.

Π ερικλής Δ. Ρεδιάδης


