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Το ασήμαντον και το εσφαλμένον του λεγόμενον 
Θεμελιώδους Μαρξικού Θεωρήματος: 

θετική (μη θετική) υπεραξία 
με μη θετικά (θετικά) κέρδη*

τον
Θεόδωρον Μαριόλη

I. Εισαγωγή

1. Σύμφωνα με την κυρίαρχη αντίληψη, η ακόλουθη πρόταση (γνωστή 
ως θεμελιώδες Μαρξικό Θεώρημα (Θ.Μ.Θ.) -  βλ. Οΐάδΐιΐο (1955), (1963), 
(1974), (1976), ΜοπδΙιίΐΏΗ^εΙοη (1961), ΜοπδΙιΐπΐΕ (1975)): «οι τιμές παρα
γωγής και το ενιαίο ποσοστό κέρόονς είναι θετικά μεγέθη όταν και μόνον 
όταν η νπεραξία είναι θετική»* 1 έχει καθοριστική σημασία για τη μαρξική 
θεωρία της αξίας/υπεραξίας, διότι (στο βαθμό που είναι αληθής):

Α. Αποδεικνυει ότι πηγή του κέρδους είναι η υπεραξία ή, ισοδύναμα, ότι 
το κέρδος είναι η μορφή εμφάνισης της υπεραξίας. Ως εκ τούτου, τόσο η

* Στις βασικές διαπιστώσεις της παροΰσης είχα καταλήξει το καλοκαίρι του 1997 (Μαριόλης
(1997) ) και εν συνεχεία τις παρουσίασα στον Γιώργο Σταμάτη. Ωστόσο, η ακριβής οικονο
μική ερμηνεία τους και κυρίως η απόδειξη της συμβατότητας τους με τον πυρήνα της μαρ- 
ξικής θεωρίας της αξίας/υπεραξίας προϋπέθεταν την περαιτέρω επεξεργασία της «γενικής 
θεωρίας του κέρδους» του V.K. Dmitriev (σε σχέση με τα αποτελέσματα στα οποία είχα 
καταλήξει στο Μαριόλης (1996)) και την επίλυση του λεγάμενου ζητήματος του «μετασχη
ματισμού των αξιών σε τιμές». Η παρούσα γράφτηκε στο διάστημα Νοέμβριος ’98 - Μάιος 
’99, αφού πρώτα τα εν λόγω ζητήματα είχαν επιλυθεί (Μαριόλης (1998), (1998α), Mariolis
(1998) , Σταμάτης (1998)). Για εκτενείς συζητήσεις πάνω στο αντικείμενο και τα συμπερά- 
σματά της, οι οποίες με βοήθησαν σημαντικά, ευχαριστώ τους Γιώργο Σταμάτη, Γιώργο 
Σωτήρχο και την Ρενέττα Λουκά.

1. Ο πρώτος που απέδειξε την πρόταση αυτή, στα πλαίσια ωστόσο ενός «αυστριακού» υπο
δείγματος, ήταν ο V.K. Dmitriev το 1898 (για τη συμβολή του Dmitriev στην οικονομική 
θεωρία: Μαριόλης (1996)). Ο Ν. Okishio έδωσε την απόδειξή της το 1955 (χωρίς, σύμφωνα 
με όλες τις ενδείξεις, να γνωρίζει την εργασία του Dmitriev), στα πλαίσια μη διασπώμενων 
τεχνικών a la Leontief-Sraffa. Στην §13, σημείο Γ, της παρούσης προσδιορίζουμε επακρι
βώς τη σχετική θέση του Okishio, η οποία είναι πιο σύνθετη από ό,τι γενικά πιστεύεται.
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απορρέουσα από τη λεγάμενη «οριακή θεωρία της κατανομής» σχετική 
νεοκλασική αντίληψη (: επειδή το ποσοστό κέρδους ισοΰται με την τιμή 
του οριακού προϊόντος του κεφαλαίου, έπεται ότι πηγή του κέρδους 
είναι η παραγωγική δύναμη του κεφαλαίου) όσο και η σχετική νεορι- 
καρδιανή αντίληψη (: πηγή του κέρδους είναι η παραγωγή ενός θετικού 
ή ημιθετικου υπερπροϊόντος ή, ισοδύναμα, επειδή το κέρδος είναι 
θετικό όταν και μόνον όταν το υπερπροϊόν είναι θετικό ή ημιθετικό, 
έπεται ότι η ύπαρξη θετικού ή ημιθετικού υπερπροϊόντος συνιστά το 
λόγο ύπαρξης θετικού κέρδους) αποδεικνύονται εσφαλμένες2.

Β. Αποτελεί -παρά: α) το εσφαλμένον της μαρξικής λύσης του λεγάμενου 
προβλήματος του «μετασχηματισμού των αξιών σε τιμές παραγωγής», 
β) το γεγονός ότι ο προσδιορισμός των τιμών δεν προαπαιτεί τον προσ
διορισμό των αξιών και γ) τις πράγματι υφιστάμενες αποκλίσεις των 
τιμών από τις αξίες, τόσο στα επιμέρους εμπορεύματα όσο και στο 
συνολικό οικονομικό σύστημα (: παραβίαση της λεγάμενης «μαρξικής 
διπλής ισότητας»)- το συνδετικό κρίκο ανάμεσα στα ασύμμετρα και 
έχοντα ασθενή ποσοτική συσχέτιση συστήματα των αξιών και των τιμών 
(για την αναλυτική παρουσίαση του λεγομένου προβλήματος του «μετα
σχηματισμού» και την επίλυσή του: Μαριόλης (1998), (1998α)).

2. Στα ακόλουθα θα αποδείξουμε το ασήμαντον και το εσφαλμένον του 
λεγόμενον Θ.Μ.Θ. Στο Μέρος II αναπτύσσουμε τέσσερις εναλλακτικές (και 
ισοδύναμες ως προς το ζήτημα που μας απασχολεί) απεικονίσεις ενός μη 
όιασπώμενου συστήματος απλής παραγωγής (single production), το οποίο 
χρησιμοποιεί μια γραμμική τεχνική à la Leontief/Sraffa, στα πλαίσια των 
οποίων αποδεικνύουμε ότι η θετικότητα της υπεραξίας αποτελεί, απλώς και 
μόνον, μία από τις συνθήκες εκείνες, τις οποίες προϋποθέτει η ύπαρξη θετι
κού ποσοστού κέρδους και θετικών τιμών παραγωγής και οι οποίες εγγυώ- 
νται την ύπαρξη αυτή. Προφανώς, αυτό αποδεικνύει ότι η ορθότητα της μαρ
ξικής θεωρίας της αξίας/υπεραξίας δεν δύναται να θεμελιωθεί επί της λογι
κής που διέπει το λεγόμενο Θ.Μ.Θ. -  δηλαδή, δεν δύναται να θεμελιωθεί

2. Για τη διεξοδική κριτική αυτών των αντιλήψεων: Σταμάτης (1991), σσ. 145-58, (1995), τ. 1., 
σσ. 462-520 (1998), Μέρος II, (1998α), Stamatis (1979). Η «απαγωγική θεωρία» του κέρ
δους του Bortkiewicz (1907), pp. 446-7, συγκροτεί μια φαινομενικά ορθή κριτική της νεο
κλασικής αντίληψης. Ωστόσο, η θεωρία αυτή είναι θεμελιωδώς εσφαλμένη: Stamatis 
(1979), (1984), (1988), Μαριόλης (1997α), Mariolis (1998a).
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θεχικιστικά. Στο Μέρος III αποδεικνύουμε ότι στα διασπώμενα συστήματα 
απλής παραγωγής το υπό εξέτασιν θεώρημα αστοχεί: θετική υπεραξία συνυ
πάρχει με θετικό ποσοστό κέρδους και με μηδενικές, αρνητικές, τείνουσες 
στο άπειρο, μη οριζόμενες (εν γένει μη θετικές και έτσι μη έχουσες οικονο
μικό νόημα) τιμές παραγωγής ή μηδενική υπεραξία συνυπάρχει με θετικό 
ποσοστό κέρδους και με ημιθετικές τιμές παραγωγής. Η δια της χρήσης των 
αποτελεσμάτων του Μέρους II ερμηνεία αυτών των «παράδοξων» καταστά
σεων ανοίγει, με τη σειρά της, δυο ζητήματα:

Α. Αποδεικνυει ολοκληρωτικά το ασήμαντον και το εσφαλμένον του 
Θ.Μ.Θ., και συνεπώς:

Β. Εμφανίζει ως παντελώς αβάσιμη τη μαρξική θεωρία της αξίας/υπερα- 
ξίας. Ενώ, δηλαδή, η αναλυτική ορθότητα του Θ.Μ.Θ. δεν θα θεμελίωνε 
οριστικά τη μαρξική θεωρία (αλλά απλώς θα απεδείκνυε ότι αυτή δύνα- 
ται να είναι ορθή), το εσφαλμένον του Θ.Μ.Θ. -φαίνεται ότι- αναδει- 
κνυει ως παντελώς αβάσιμη τη μαρξική θεωρία (διότι είναι αδύνατον να 
θεμελιωθεί ποτέ μια θεωρία, η οποία έχει a priori αποδειχτεί εσφαλ
μένη στο αναλυτικό επίπεδο).

Ωστόσο, στο Μέρος IV  της παροΰσης εφαρμόζοντας την προσφάτως 
αναπτυχθείσα στα Μαριόλης (1998), (1998α), Μέρος III, Σταμάτης (1998), 
σσ. 120-41, 169-73, 186-88, (1998α), σσ. 23-31 έκθεση της μαρξικής θεωρίας 
της αξίας/υπεραξίας (η οποία διαφορίζεται ουσιωδώς απ’ αυτήν που ενέχε
ται στη διατύπωση του Θ.Μ.Θ.), αποδεικνύουμε ότι το ασήμαντον και το 
εσφαλμένον του λεγομένου Θ.Μ.Θ. δεν θίγει επ’ ουδενί τη μαρξική θεωρία 
της αξίας/υπεραξίας.

II. Εναλλακτικές απεικονίσεις ενός μη διασπώμενου συστήματος 
απλής παραγωγής και το Θ.Μ.Θ.

3. Έστω μια γραμμική τεχνική απλής παραγωγής [Α, ί] a la Leontief - 
Sraffa. Η μήτρα Α, ΑΞ[α^.]>0, συμβολίζει την nXn μήτρα των τεχνικών 
συντελεστών, το στοιχείο a ;j της οποίας παριστά την για την παραγωγή μιας 
μονάδας του εμπορεύματος j (ως ακαθάριστου προϊόντος) αναγκαία ποσό
τητα του εμπορεύματος i (i, j = l, 2, ..., η), ενώ το διάνυσμα ¿=[1.  ̂>0, συμβο
λίζει το θετικό lxn διάνυσμα των εισροών σε άμεση, ομοιογενή εργασία, η 
συνιστώσα I. του οποίου παριστά την για την παραγωγή μιας μονάδας του
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εμπορεύματος j (ως ακαθάριστου προϊόντος) αναγκαία ποοόχητα άμεσης 
εργασίας.

Υποθέτουμε ότι ισχύουν κατ’ αρχάς τα εξής:
Υ . Η περίοδος παραγωγής είναι η αυτή για όλα τα εμπορεύματα.
Υ2. Όλα τα μέσα παραγωγής φθείρονται εξ ολοκλήρου κατά τη διάρκεια 

της περιόδου παραγωγής (απουσία παγίου κεφαλαίου).
Υ . Παράγονται μόνον βασικά εμπορεύματα (για τις έννοιες των βασικών / 

μη βασικών εμπορευμάτων: Sraffa ([I960], 1985), σσ. 31-3). Επομένως η 
μήτρα Α είναι μη διασπώμενη.

Υ4. Η τεχνική [Α, ί] είναι παραγωγική. Ως γνωστόν (βλ. π.χ. Σταμάτης 
(1995), τ. 1, σσ. 17-44), αυτό αφενός σημαίνει ότι μέσω της τεχνικής 
[Α, ί ] είναι δυνατόν να παραχθεί οποιοδήποτε θετικό ή ημιθετικό nxl 
διάνυσμα καθαρού προϊόντος Υ (Υξ (ΙΧ )-(Α Χ ), όπου X το nxl διάνυ- 
σμα των επιπέδων λειτουργίας των διαδικασιών της τεχνικής, (IX) το 
nxl διάνυσμα του ακαθάριστου προϊόντος του συστήματος, I η μοναδι
αία nxn μήτρα και (ΑΧ) το nxl διάνυσμα των φθαρέντων μέσων παρα
γωγής) αφετέρου ισοδύναμε ί με την υπόθεση ότι μέγιστη πραγματική 
ιδιοτιμή λΑ της Α είναι μικρότερη της μονάδας. Δηλαδή, ισχύει:

λΑ<1 ο  Ρ-Α]“1 >0  ο  {VY>(>)0, 3Χ :Χ >0} (ί)

Υ5. Οι μισθοί καταβάλλονται εξ ολοκλήρου στην αρχή της περιόδου παρα
γωγής και συνεπώς αποτελούν μέρος του προκαταβεβλημένου συνολι
κού κεφαλαίου. Το θετικό ή ημιθετικό nxl διάνυσμα d συμβολίζει την 
εξ υποθέσεως εξωγενώς δεδομένη σύνθεση του πραγματικού ωρομι
σθίου και ο πραγματικός αριθμός c (c>0) συμβολίζει το ύψος του εν 
λόγω πραγματικού ωρομισθίου. Συνεπώς ισχύει εξ ορισμού:

w=p(cd) (2)

όπου w το ονομαστικό ωρομίσθιο και p το lxn διάνυσμα των τιμών των 
παραγομένων εμπορευμάτων (πλην εργασιακής δύναμης).

Στη βάση αυτών των υποθέσεων, η ποσότητα της άμεσης και της έμμε
σης εργασίας αλ που απαιτείται για την παραγωγή του εμπορεύματος j (δηλ. 
ό,τι συνήθως θεωρείται ως π αξία τον κατά τους Κλασικούς και τον Marx) 
προσδιορίζεται από το ακόλουθο σύστημα και είναι, προφανώς (βλ. σχέση 
(1)), θετική:
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ω Ξ (ο Α + / => ω Ξ /[ΐ-Α ] ' ξ Σ / α ' (3)
1 =  0

όπου ω>0 το Ιχη διάνυσμα των αξιών των εμπορευμάτων. Εάν, τέλος, υπο
θέσουμε ότι τα εμπορεύματα ανταλλάσσονται στις αναλογίες εκείνες, οι 
οποίες κατανέμουν το σύνολο των κερδών (του συστήματος) στους επιμέ- 
ρους κλάδους κατ’ αναλογίαν με την ποσότητα του προκαταβεβλημένου ονο
μαστικού κεφαλαίου τους και οι οποίες, επομένως, οδηγουν στη διαμόρ
φωση ενός ενιαίου διακλαδικού ποσοστού κέρδους γ, τότε το διάνυσμα των 
τιμών ρ=ρ* {τιμές παραγωγής) προσδιορίζεται από το ακόλουθο σύστημα 
(αναλυτικά: Σταμάτης (1992), Κεφ. I, Μαριόλης (1998α), §4-5):

ρ* = (ρ*Α+νν*/)(1 + Γ), \ν *Ξ Ρ *(ο ό ) (4)

ή (ισοδύναμα)

ρ*=ρ*Ητ+Αν*ω(1 + Γ), Η ^Α ΙΙ-Α ]'1 (4α)

ή (ισοδύναμα)

ρ*=ρ*Β(1 + τ), Β=Α + οάί (4β)

όπου Η η μήτρα των καθέτως ολοκληρωμένων τεχνικών συντελεστών (βλ. 
Pasinetti (1973), ρρ. 2-9) και Β η κατά τους πραγματικούς μισθούς συμπλη
ρωμένη μήτρα των τεχνικών συντελεστών. Ως εκ τούτου, το οικονομικά 
σημαντικό διάστημα ορισμού του ποσοστού κέρδους (δηλ. το διάστημα 
εκείνο, στο οποίο το ρ* είναι θετικό και τα ο, τ είναι ημιθετικά) είναι το: 
[0, Κ], όπου Κ=(1-λΑ)/λΑ, η μέγιστη -οικονομικά σημαντική-τιμή του ποσο
στού κέρδους. Πιο συγκεκριμένα, όπως εξάγεται άμεσα από την εφαρμογή 
των θεωρημάτων των ΡοπΌη-ΕΓοόοηίι^ (για μη αρνητικές μήτρες) στις (4), 
(4α), (4β), ισχύουν τα εξής (για τις αποδείξεις: π.χ. Μαριόλης (1992), 
(1996), §10-11):

( ρ *  > 0 ,  ο;> 0 κ α ΐΓ > 0 }  <=> Γ€ [Ο,Κ] (5)
{ ρ * > 0  κ α ι 0 < ο < (1 /ω ό ) }  <=> Γ€ [Ο,Κ] (5α)

γ =  0 <=> λ = 1  <=> ωοό =  1 (5β)
γε  (0,11) <=> λΑ< λ <  1 <=> ω οό<1 (5Υ)
τ =  Ι* <=> λΑ =  λ <=> ο =  0 (55)

όπου λ η μέγιστη πραγματική ιδιοτιμή της μήτρας Β.
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Επομένως, το ενιαίο ποσοστό κέρδους και οι τιμές των εμπορευμάτων3 είναι 
θετικά μεγέθη όταν και μόνο όταν η αξία του πραγματικού ωρομισθίου είναι 
μικρότερη της μονάδας. Ήτοι, όταν και μόνον όταν η υπεραξία 8 είναι 
θετική4 (Θ.Μ.Θ.):

$= ω υ= ω [Υ-(οάίΧ )Μ \-(ω οά)]ΙΧ  =>

8>0 => ωοό<1 (6)

όπου υΞΥ-(ςόέΧ)Ξ[Ι-Β]Χ το ηχΐ διάνυσμα του υπερπροϊόντος του συστή
ματος, το οποίο, όταν λ<1, δυναται να είναι θετικό ή ημιθετικό ή, τέλος, να 
περιέχει -πλην θετικών- μηδενικές και αρνητικές συνιστώσες5.

4. Έστω, τώρα, πν. η ποσότητα του εμπορεύματος ί, η οποία απαιτείται 
συνολικά (δηλ. άμεσα και έμμεσα) για την παραγωγή μιας μονάδας του 
εμπορεύματος] (ως ακαθάριστου προϊόντος), στη βάση της συμπληρωμένης 
μήτρας των τεχνικών συντελεστών Β. Οι ποσότητες πτ. προσδιορίζονται, 
συνεπώς, από το σύστημα:

Μ ξ ΜΒ (7)

ή (ισοδύναμα)

Κ ΐ  ’ ΓΓ11ς2 ’ "·’ [Ι~Β] = ( 1-ΓΠ1(|<Κ ^
[Π'κι ’ 1̂(2 ’ '··’ ^ — 2, ···, Π (7α)

όπου Μ=[ηιί.], Μ η ηΧπ μήτρα, η οποία προκύπτει από τη μήτρα Μ, όταν 
αντικαταστήσουμε όλα τα στοιχεία της πρωτεύουσας διαγώνιου της με τη 
μονάδα, η 1ς γραμμή της Β και Β)ί η ηΧη μήτρα, η οποία προκύπτει από τη 
Β, όταν αντικαταστήσουμε όλα τα στοιχεία της 1<: γραμμής της με το μηδέν. 
Επομένως:

3. Προφανώς (βλ. (4β)) το ρ* συνιστά αριστερό ιδιοδιάνυσμα της Β, συνδεδεμένο με την ιδεο
τιμή λ.

4. Από τον ορισμό των Υ, ω προκύπτει: ιοΥξ/Χ.
5. Οταν λ< 1 (> 1), το υ  περιέχει μία τουλάχιστον θετική (αρνητική) συνιστώσα. Για την από

δειξη αρκεί να πολλαπλασιάσουμε (εξ αριστερών) τη σχέση ορισμού του υ  με το ρ*. Με 
τον ίδιο τρόπο αποδεικνύεται ότι όταν ισχύει λ= 1 και το X διαφέρει από το δεξιό ιδιοδιά- 
νυσμα της Β, το οποίο αντιστοιχεί στην λ, τότε το υ  περιέχει μία τουλάχιστον αρνητική και 
μία τουλάχιστον θετική συνιστώσα. Τέλος, όπως είναι προφανές, όταν ισχύει λ=1 και το X 
συμπίπτει με το προαναφερθέν ιδιοδιάνυσμα, τότε υ = 0 .
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α) Εάν σΗ Φ 0, τότε:

l -m iî (d e t[I-B ])/a i (8)

m ij =  (Tj i/(J ii ’ i* j ( 8 α )

όπου det[I-B] η ορίζουσα της [I—Β] και σΗ, σ~, τα αλγεβρικά συμπληρώματα 
των στοιχείων ii και ji (αντιστοίχως) της μήτρας [I—Β].

β) Εάν λ Φ 1, τότε:

Κ / ( 1 - πΟ ] ξ=1ι .. (8β)

όπου Η = [hjj] = Β[I—Β] 1 η συμπληρωμένη κατά τους πραγματικούς μισθούς 

μήτρα των καθέτως ολοκληρωμένων τεχνικών συντελεστών.

γ) Εάν συμβολίσουμε με q* το συνδεδεμένο με την ιδιοτιμή λ δεξιό ιδιοδιά- 
νυσμα της Β, τότε, από την (7), προκύπτει:

[Μ -(λΜ )]ς*=0 (9)

Από την εφαρμογή των θεωρημάτων των Perron - Frobenius (για μη 
αρνητικές μήτρες) στα συστήματα (7α) και (9) προκύπτουν άμεσα τα εξής6 
(για ορισμένες επιπρόσθετες ιδιότητες του (7), οι οποίες όμως δεν ενδιαφέ
ρουν άμεσα εδώ: Mariolis (1998)):

λ< 1  ο  (π η ρ θ , πιΗ< λ , V i,j} (10)

3k:{m kj>0, Vj και mkk$l} => λ§1  (11)

3k: {mkj >0, Vj *k  και λ > 1 } = > π ι1(1(> λ  (12)

3k :m kk = l => πιΗ = λ = 1, Vi => M[I-B] = 0

=> mij = Pj/Pi> Vi,j (13)

όπου pj* και Pi* η j και η i συνιστώσα του αριστερού ιδιοδιανύσματος p* της 

Β, το οποίο αντιστοιχεί στην ιδιοτιμή λ.

6. Εμφανώς, το λ εκφράζει τις μονάδες του ς* που απαιτούνται συνολικά για την παραγωγή 
μιας μονάδας του ς*. Όπως εύκολα αποδεικνύεται δεν υπάρχει άλλο Θετικό ή ημιθετικό 
σύνθετο εμπόρευμα, του οποίου τα συνολικά απαιτούμενα για την παραγωγή του μέσα 
παραγωγής και μισθιακά εμπορεύματα να έχουν την ίδια σύνθεση με αυτό το ίδιο.
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Τέλος, και εάν υποθέσουμε ότι ισχύει: λ<1, από τα συστήματα (4β) και 
(7α) προκύπτει ότι το «κόστος παραγωγής» κάθε εμπορεύματος δύναται να 
αναχθεί στο «κόστος παραγωγής» του εμπορεύματος λ ως εξής7 (ν=1 + τ):

Ρ* = [Ρ*(Βτν)] + [Ρι(ι,ι ν)] °

Ρ* = (ΡΪ) [0*ιν) Ρ "(Βιν)] ' ] «

ρ* = (ρ^)[ιηΒ(ν),ιη1(2(ν),...,Π1|(η(ν)] <=>

(Ρ̂  / Ρκ)= (ν), ν ^ ΐ ς  (14)

1 = 0111»  (14α)

και (εάν εφαρμόσουμε την προαναφερθείσα αναγωγή για κάθε 1^=1,2,...,η):

(Ρ,·/ρ|) = πι((ν), V ¡0 (15)

1 = πι„ (ν), V ϊ (15α)

όπου (σύγκρινε με το σύστημα (7)) πτ.(ν) η ποσότητα του εμπορεύματος ί, η 
οποία απαιτείται συνολικά για την παραγωγή μιας μονάδας του εμπορεύμα
τος ] (ως ακαθάριστου προϊόντος), στη βάση της συμπληρωμένης μήτρας των 
τεχνικών συντελεστών (Βν). Όπως εύκολα αποδεικνύεται, για τις ποσότητες 
ιγγ και Γη̂ (ν) ισχύει το εξής:

mij = mij(v) °  r = 0 (16)

mij<mij(v) <=> re (0,R] (16a)

5. Έστω, παράλληλα, fjk οι ποσότητες των εμπορευμάτων (μέσα παρα
γωγής και μισθιακά εμπορεύματα) που απαιτούνται για την παραγωγή ενός 
ακαθάριστου προϊόντος, το οποίο αποτελείται από fik μονάδες του εμπορεύ
ματος i, i ^k, και από μία μονάδα του εμπορεύματος k. Προφανώς, οι ποσό- 
τητες fjk προσδιορίζονται από το ακόλουθο σύστημα:

F^BF (17)

7. Ως γνωστόν, η αναγωγή αυτή εφαρμόστηκε κατά πρώτον από τον Dmitriev ([1898], 1974), 
pp. 58-63, στα πλαίσια ενός «αυστριακού» μοντέλου. Για τη γενίκευσή της: Μαριόλης 
(1996), Mariolis (1998).
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όπου F - p y  και F η nxn μήτρα, η οποία προκύπτει από τη μήτρα F, όταν 
αντικαταστήσουμε όλα τα στοιχεία της πρωτεύουσας διαγώνιου της με τη 
μονάδα. Ως εκ τούτου, για τις ποσότητες f.. ισχύει κατ’ αναλογίαν ό,τι ισχύει 
για τις ποσότητες πτ. (σύγκρινε τα συστήματα (7) και (17)) και πρωτίστως τα 
εξής:

λ * 1 =» [fij/(1- fjj)]=gij = hij => (18)

λ<1 »  {f|j>0, fH< λ, Vi,j} (19)

3 i:f ii = 1 = > λ = i . Vi  => fij= q,‘/ q,'. ViJ (20)

όπου G^[g..] = [I-B]_1B = H (οι μήτρες G και Η είναι ίσες εξαιτίαςτης εξ

υποθέσεως ύπαρξης απλής παραγωγής: Pasinetti (1973), pp. 17-24) και qj ,

q* η i και η j συνιστώσα του δεξιού ιδιοδιανύσματος q* της Β.

Ας υποθέσουμε ότι ισχύει: λ<1 και ας θεωρήσουμε το σύνηθες (ά Ια 
M an  - Neumann) σύστημα αναλογικής μεγέθυνσης, το οποίο αντιστοιχεί στη 
μήτρα Β:

χ* = Bx* u, ιι = 1 + ε = (1/λ)>1 (21)

όπου (Ιχ*) το nxl διάνυσμα των ακαθάριστων εκροών ανά μονάδα απασχο
λούμενης εργασίας και e ο εξ υποθέσεως ενιαίος ρυθμός μεγέθυνσης του 
συστήματος. Όπως εύκολα αποδεικνύεται, από τις σχέσεις (18) έως (21) 
έπονται τα εξής:

x* = [(Bku)x*] + [(bku)xkl. Vk =»

(χ’ /Xj") = (q'/q,r) = ij (u). v  >J (22)

1 = f^u), V i (22a)

όπου B[ η nxn μήτρα, η οποία προκύπτει από την Β, όταν αντικαταστή-
Τ *

σουμε όλα τα στοιχεία της k στήλης της με το μηδέν, bk η k στήλη της Β, xk 

η k συνιστώσα του χ* και f^u) οι προαναφερθείσες ποσότητες L υπολογι

σμένες, όμως, στη βάση της μήτρας (Bu).
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6. Είναι, τέλος, εμφανές ότι το αποτελοΰμενο από τις εξισώσεις (2) και 
(4) σύστημα δΰναται να γραφεί ως εξής:

[ρ*>χν*] = [ρ*,>ν*] Αν οό 
Ιν  0

<=>

(

[ρ*,\ν*] = [ρ*,\ν*]
V

Α εό 
ί 0

+ Α σ
ί ο

[ρ*,^] = [ρ*,τν*](Β' Η- Β"γ) (23)

όπου 0' το ηχΐ μηδενικό διάνυσμα και Β', Β" τετραγωνικές (η + 1)χ(η + 1) 
μήτρες, οι οποίες συντίθενται (κατά τρόπο που ενέχεται στα αμέσως προη
γούμενα) από τη μήτρα Α και τα διανΰσματα ί , οό. Βάσει αυτών έπεται ότι: 
α) το σύστημα (23) δΰναται να θεωρηθεί ως το σύστημα προσδιορισμού των 
τιμών μιας μη διασπώμενης τεχνικής παραγωγής η+1 εμπορευμάτων (η Β' 
είναι η μήτρα τεχνικών συντελεστών της τεχνικής αυτής), εκ των οποίων τα η 
πρώτα συνιστοΰν καπιταλιστικά παραγόμενα εμπορεύματα (ήτοι εμπορεύ
ματα των οποίων η τιμή περιέχει -θετικό, ίσο με το μηδέν ή αρνητικό- κέρ
δος) και το εμπόρευμα η+1 (δηλ. η εργασιακή δύναμη) συνιστά ένα μη καπι
ταλιστικά παραγόμενο εμπόρευμα, το οποίο, επιπλέον, δεν εισέρχεται 
άμεσα στην ίδια του την (ανα-)παραγωγή (για την περίπτωση που εισέρχε
ται: Σταμάτης (1990), σσ. 45-7, (1994), σσ. 106-20), β) το 1χ(η+1) διάνυσμα 
[ρ*,^ν*] συνιστά αριστερό ιδιοδιάνυσμα της μήτρας (Β '+ Β "γ) συνδεδεμένο 
με την -ίση με τη μονάδα- μέγιστη ιδιοτιμή της και, επομένως, η μέγιστη 
πραγματική ιδιοτιμή λ' της Β' είναι (επειδή η μέγιστη πραγματική ιδιοτιμή 
μιας μη διασπώμενης ημιθετικής μήτρας συνιστά γνησίως αΰξουσα συνάρ
τηση των στοιχείων αυτής), για Γ£ (Ο,Κ], μικρότερη από τη μονάδα, γ) για 
Γ£ (0,11), η λ' είναι μεγαλύτερη από την8 λ, δ) για γ= 0 (<=>ωεό=1) ισχύει: 
λ=λ' = 1, και για γ=Κ  ισχύει: λ=λ '=λΑ(<1).

Ας συμβολίσουμε, τώρα, με πΐβγ χην ποσότητα του εμπορεύματος β, η 
οποία απαιτείται συνολικά για την παραγωγή μιας μονάδας του εμπορεΰμα-

8. Απόδειξη: Από την εφαρμογή ενός γνωστού θεωρήματος για τις μη αρνητικές, μη διασπώ- 
μενες μήτρες (βλ. π.χ. Βτόόγ (1974), ρρ. 70-1) προκύπτει το εξής:

[ρ*Λν*]Β' = [ρ*Β,\ν*] = [λρ*,\ν*] => λ<λ'<1
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τος γ (ως ακαθάριστου προϊόντος), στη βάση της μήτρας Β' (β,γ = 1,2,..., 
η+1). Συνεπώς, οι ποσότητες ηΐβγ προσδιορίζονται κατ’ αναλογίαν με τις 
ποσότητες πι  ̂και, όπως εύκολα αποδεικνύεται, ισχύουν τα εξής:

πΐβγΞπ^, ν β ,γ ^ η  + 1 (24)

πΐβγ^ω^ β = η +1, γ* η  + 1 (24α)

πΐβγΞωοό, β = γ = η + 1 (24β)

λ '< 1  <=> (πΐβγ > 0, ΓΠββ < λ', V β,γ} (24γ)

\ν* > 0 =ΐ> [ρ*,\ν*] =\ν*[ω(ν),ω(ν)οά] =>

Ρί*/Ρ· = ω ί(ν)/ω](ν) (25)

1 = ω(ν)οό (25α)

όπου οι (25), (25α) προκύπτουν από τη διαδικασία αναγωγής του «κόστους 
παραγωγής» καθενός εκ των η+1 εμπορευμάτων στο κόστος παραγωγής του 
εμπορεύματος εργασιακή δύναμη και ω(ν) ένα Ιχη διάνυσμα, του οποίου 
συνιστώσες είναι οι ποσότητες πΐβγ} β=η+1, γ*η+1 (βλ. (24α)) υπολογισμέ
νες, όμως, στη βάση της μήτρας (Β'+Β"τ) ή, ισοδυνάμως, οι λεγόμενες αξίες 
των εμπορευμάτων υπολογισμένες, όμως, στη βάση της τεχνικής [Αν,ίν] (όηλ. 
οι λεγόμενες ν-αξίες των).

7. Από τις τέσσερις αυτές εναλλακτικές (και ισοδύναμες ως προς το 
ζήτημα που μας απασχολεί) απεικονίσεις ενός μη διασπώμενου συστήματος 
απλής παραγωγής, οι οποίες θεμελιώνονται αντιστοίχως στις εξισώσεις (4β), 
(7), (17), (23), έπονταιτα εξής:

Α. Το ότι οι σχετικές τιμές παραγωγής, καίτοι αποκλίνουν από τις αντί
στοιχες σχετικές αξίες (λεγόμενο «πρόβλημα του μετασχηματισμού»), ισού- 
νται (για \ν*>0) με τις αντίστοιχες ν-αξίες (βλ. εξίσωση (25)), δεν αποδει- 
κνύει την ύπαρξη κάποιας ιδιαίτερης σχέσης ανάμεσα στις τιμές και τις λεγό
μενες αξίες (έμμεσης έστω -  μια και διαμεσολαβείται από το γ), διότι οι σχε
τικές τιμές σχετίζονται ισοδυνάμως και με τις ποσότητες ητ.(ν) (βλ. εξίσωση 
(15)). Δηλαδή, οι σχετικές τιμές παραγωγής δύνανται να αναχθούν (διαμέ
σου του γ) στις άμεσα και έμμεσα ξοδεμένες ποσότητες οποιουδήποτε εμπο
ρεύματος (συμπεριλαμβανομένου του εμπορεύματος εργασιακή δύναμη).
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Συνεπώς και το κέρδος, το οποίο δεν αποτελεί παρά την τιμή του υπερπροϊό- 
ντος (δηλ. την τιμή ενός συγκεκριμένου εμπορεύματος), δεν δυναται να ανα- 
χθεί μονοσήμαντα στις άμεσα και έμμεσα ξοδεμένες στην παραγωγή του 
υπερπροϊόντος ποσότητες εργασιακής δύναμης9.

Β. Ειδικότερα, η μαρξική θεωρία της αξίας/υπεραξίας, ως θεωρία 
ύπαρξης του κέρδους, δεν δύναται να θεμελιωθεί θετικιστικά, διότι οι (5β), 
(5γ) και (6) συγκροτούν, απλώς και μόνον, μία από τις συνθήκες εκείνες 
(αναγκαίες και ικανές), οι οποίες εξασφαλίζουν τη θετικότητα των τ,ρ*. 
Διαφορετικά ειπωμένο, το λεγόμενο Θ.Μ.Θ. συγκροτεί μια ειδική συνθήκη 
κερδοφορίας, διότι υφίσταται μια γενική συνθήκη κερδοφορίας, της οποίας η 
θετικότητα της υπεραξίας αποτελεί μία από τις επιμέρους εκφράσεις της. 
Πράγματι, από τις σχέσεις (5β), (5γ), (5δ), (6), (10), (19), (24) εξάγεται η 
ακόλουθη γενική συνθήκη:

(ρ*,τ)>0 <=> λ< 1  <=> ω οό< 1 ο δ > 0 ο  {γπ̂ > 0, ιηίί < 1}

<=> {ίϋ > 0, ^  < 1} ο  λ' < 1 ο  {πΐβγ > 0, ΓΠρρ < 1} (Γ.Σ.Κ.)

9. Άλλωστε και η εξ ορισμού ισχύς των:

ω[Ι-Α]ΧΞωΥ=*Χ
ωυΞ[1-(ωα1)μΧ <=> ¿Χ=ωαΜΧ + ωυ

δεν θεμελιώνει τίποτε σχετικό με την ορθότητα (ή μη) της μαρξικής θεωρίας, διότι -όπως 
εξάγεται από την (7α)- ισχύουν επίσης οι εξής (για κάθε λ):

π,,ΙΙ-Β^ΧΛ^
π\ ί Ν 1-'ηΜ;)ΐ\χ  » ινΧ3η\ Α χ+η\ υ

όπου γπ,( η λ γραμμή της μήτρας Μ.
Αυτό που μεταβάλλεται κατά την «μετάβαση» από τις πρώτες στις δεύτερες είναι το «εμπό
ρευμα αναφοράς». Στις πρώτες είναι η εργασιακή δύναμη, ενώ στις δεύτερες είναι το 
εμπόρευμα λ. Ετσι, ό,τι μπορεί να λεχθεί στη βάση των πρώτων, λέγεται -κατ’ αναλογίαν- 
και στη βάση των δεύτερων: η συνολική ποσότητα εργασιακής δύναμης (εμπορεύματος λ) 
που ξοδεύεται άμεσα στην παραγωγή του ακαθάριστου προϊόντος, δηλ. η συνολική ποσό
τητα εργασιακής δύναμης (εμπορεύματος λ) που ξοδεύεται άμεσα και έμμεσα στην παρα
γωγή του καθαρού προϊόντος Υ (του ως προς το εμπόρευμα 1ί οριζόμενου καθαρού προϊό- 
ντος [Ι-Ε^]Χ), διασπάται σε αξία της ποσότητας εργασιακής δύναμης ίΧ  (λ-αξία της ποσό
τητας του εμπορεύματος Ι^Χ) και σε υπεραξία (λ-αξία του υπερπροϊόντος -  όπου με λ
οξία ενός εμπορεύματος ορίζουμε τη συνολικά ξοδεμένη στην παραγωγή μίας μονάδας του 
εμπορεύματος αυτού ποσότητα του εμπορεύματος λ). Τέλος, η σε αξίες (η σε λ-αξίες) υπο
λογισμένη ονομαστική μερίδα των κερδών στο καθαρό προϊόν Υ (στο ως προς το εμπό
ρευμα λ οριζόμενο καθαρό προϊόν [I—Β|(]Χ) ισούται με [Ι-(ωυό)] (με (Ι-πη^)).
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Ακριβώς επειδή το σύστημα των εξισώσεων από το οποίο παράγεται 
αυτή η γενική συνθήκη δεν ενέχει κανένα λόγο (και ούτε θα ήταν δυνατό να 
ενέχει), για τον οποίο κάποια από τις επιμέρους εκφράσεις της (κάποια από 
τις επιμέρους συνεπαγωγές που τη συνθέτουν) πρέπει να θεωρείται ως η 
πλέον θεμελιακή (δηλ. ως αυτή από την οποία απορρέουν όλες οι υπόλοι
πες), έπεται ότι η λογική που διέπει το διαμέσου του εν λόγω συστήματος 
εξισώσεων εγχείρημα θεμελίωσης της μαρξικής θεωρίας του κέρδους είναι 
εσωτερικά ασυνεπής. Το εν λόγω σύστημα δείχνει απλώς ότι η πρόταση: «το 
κέρδος είναι η μορφή εμφάνισης της υπεραξίας... μια παραλλαγμένη μορφή 
της, με την οποία συγκαλύπτεται και σβήνεται η καταγωγή της και το 
μυστικό της ύπαρξής της» (Marx) δύναται να είναι ορθή και, επομένως, η 
οριστική θεμελίωση της μαρξικής θεωρίας πρέπει να αναζητηθεί «εκτός» 
του συστήματος αυτού (πραγματοποιείται στο Μέρος /Κτης παρούσης).

Γ. Τέλος, όλες οι επιμέρους εκφράσεις της Γ.Σ.Κ. έχουν ένα σαφές 
οικονομικό νόημα, το οποίο και απαιτείται να εντοπίσουμε:

α) Έστω ότι τα παραγόμενα από την τεχνική Β εμπορεύματα ανταλλάσ
σονται στις αναλογίες εκείνες, τις οποίες ορίζει ένα «τυχαίο», αλλά θετικό 
διάνυσμα τιμών ρ. (Εδώ, «τυχαίο» σημαίνει: η οικονομική διαδικασία σχη
ματισμού του δεν είναι στην ποσοτική της διάσταση επακριβώς γνωστή και 
ως εκ τούτου οι συνιστώσες τού p δύνανται να λαμβάνουν οποιαδήποτε 
θετική τιμή. Στα ακόλουθα, ωστόσο, προσδιορίζονται επακριβώς τόσο τα p 
εκείνα, τα οποία εξασφαλίζουν θετικά ή ημιθετικά κέρδη σε όλες τις διαδι
κασίες παραγωγής όσο και οι συνθήκες εκείνες, οι οποίες επιτρέπουν την 
ύπαρξη των εν λόγω ρ).

Πρόταση 1: Εάν λ<1 (λ>1), τότε είναι δυνατόν (αδύνατον) τα κέρδη 
όλων των διαδικασιών του συστήματος να είναι θετικά ή ημιθετικά. Αντί
στροφούς, εάν τα εν λόγω κέρδη είναι θετικά ή ημιθετικά, τότε λ<1. Τέλος, 
όταν λ<1 υπάρχουν άπειρα, μη συγγραμμικά, θετικά διανύσματα τιμών, τα 
οποία συνεπάγονται θετικά ή ημιθετικά κέρδη σε όλες τις διαδικασίες και 
κανένα, το οποίο να συνεπάγεται αρνητικά ή ημιαρνητικά κέρδη σε όλες τις 
διαδικασίες.
Απόδειξη: Εάν συμβολίσουμε με π το lxn διάνυσμα των κερδών ανά μονάδα 
παραγόμενου εμπορεύματος, το οποίο αντιστοιχεί στο ρ, τότε, προφανώς, 
ισχύει:

ρΞρΒ + π (26)
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Πολλαπλασιάζοντας την (26) με το ς*(>0) προκύπτει:

ρς*(1-λ)Ξπς* (27)

Έτσι, η συνθήκη λ<1 δεν εγγυάται ότι το π είναι θετικό ή ημιθετικό (είναι 
απολύτως δυνατόν το π να περιέχει -πλην θετικών ή θετικών και μηδενικών- 
αρνητικές συνιστώσες και το πς* να είναι θετικό), αλλά όταν λ> 1 είναι αδύ
νατον να ισχύει π>0 ή π>0. Αντίστροφος, όταν π> 0  ή π>0, τότε (βλ. (27)) 
ισχύει μονοσήμαντα λ< 1.

Τέλος:
ρ = 7Γ [I—Β] 1 =>

λ< 1 => β-Β]_1 >0 => (V π > 0(>0), 3ρ>0} (28)

λ< 1  => {3ρ>0 : π<0(<0)} (28α)

ό.έ.δ.

Σημειώνεται ότι ανάλογη πρόταση εξάγεται (αποδεικνύεται εύκολα) 
και στη βάση των Β', λ'.

Πρόταση 2: Όταν το π είναι θετικό ή ημιθετικό, τότε οι ποσότητες ιώ  ̂
είναι θετικές, με γππ< 1. Αντίστροφος, όταν οι ποσότητες γπ̂  είναι θετικές, 
με ιηΗ< 1, τότε το π δύναται να είναι θετικό ή ημιθετικό.
Απόδειξη: Όπως δείξαμε προηγουμένως, για να είναι το π θετικό ή ημιθε- 
τικό πρέπει (αλλά δεν αρκεί): λ<1. Έτσι, όταν π > 0 (> 0 )  ισχύει αναγκα
στικά: λ< 1, το οποίο συνεπάγεται με τη σειρά του (βλ. συνθήκη (10)) το 
ζητούμενο.
Εναλλακτικά: επειδή η π > 0 (> 0 )  προϋποθέτει την λ < 1, έπεται ότι όταν 
π > 0 (> 0 ) το (26) μετασχηματίζεται, για κάθε 1(, ως εξής (με ρΚ συμβολί
ζουμε την 1< συνιστώσα του ρ):

Ρ Ξ ΡΒκ + Ρ Α + π  =>

P = (Pkbk + " )P -B J _1 =>

Ρ = [pk Κ ι  >mk2 >--mk„]] + π P -B J“1 (29)

και η θετικότητα των είναι προφανής, ενώ η ισχύς της mkk< l  απορρέει 
άμεσα από την k κατά σειρά εξίσωση του συστήματος (29). Πράγματι, η εξί
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σωση αυτή ενέχει την αναγωγή του κόστους παραγωγής του εμπορεύματος 1< 
στο ίδιο αυτό εμπόρευμα και έτσι -επειδή η τιμή ενός τουλάχιστον εμπορεύ
ματος από αυτά που εισέρχονται (άμεσα ή έμμεσα) στην παραγωγή του 
περιέχει και θετικά κέρδη- προκύπτει το ζητούμενο.

Αντιστρόφως, όταν οι ποσότητες πν. είναι θετικές, με πιπ< 1, έπεται (βλ. 
συνθήκη (10)) ότι λ< 1. Ως εκ τούτου, το π δύναται να είναι θετικό ή ημιθε- 
τικό.

ό.έ.δ.

Σημειώνεται ότι ανάλογη πρόταση εξάγεται (αποδεικνύεται εύκολα) 
και στη βάση των ποσοτήτων ΐΏβγ .

Πρόταση 3: Όταν τα παραγόμενα από την τεχνική Β εμπορεύματα ανταλ
λάσσονται στις οριζόμενες από την 1( γραμμή (¡π^ ξ [πι1ί1, Γπ)ί2, ..., ιηΚΚ, ..., 
ιυ,^]) της μήτρας Μ αναλογίες και λ*1, το διάνυσμα των κερδών ανά μο
νάδα παραγόμενου εμπορεύματος είναι γραμμικώς εξαρτημένο με το διάνυ
σμα (κι αντιστρόφως). Δηλαδή, τα κέρδη κάθε διαδικασίας είναι ανάλογα 
της ποσότητας του εμπορεύματος 1ί που αυτή χρησιμοποιεί άμεσα. Τέλος, 
αυτό ισχύει κατ’ αναλογίαν και για το εμπόρευμα εργασιακή δύναμη. 
Απόδειξη: Εάν ρ = ζπι1(, όπου ζ θετικός πραγματικός αριθμός, και εάν λ*1, 
τότε από το (26) και το (7α) έπεται ότι:

π = ζ(1 -π ι1ί1ς)δ1( (30)

Αντιστρόφως, εάν π = ζό1( και εάν λ^Ι, τότε από το (26) και το (7α) έπεται 
ότι:

ρ = (ζιπ|Ε)/( 1—ΓΠΚ|ς) (30α)

Προφανώς, για να είναι τα κέρδη θετικά ή ημιθετικά πρέπει και αρκεί να 
ισχύει λ< 1.

Τέλος, στη βάση της μήτρας Β' (και εάν λ ν ΐ )  αποδεικνύεται εύκολα 
(αφήνεται στον αναγνώστη) ότι εάν οι τιμές είναι ανάλογες του διανύσματος 
των αξιών ω, τότε το διάνυσμα των κερδών είναι γραμμικώς εξαρτημένο με 
το διάνυσμα ί  (και αντιστρόφως). Στην περίπτωση αυτή οι ενεχόμενοι συντε
λεστές γραμμικής εξάρτησης των εν λόγω διανυσμάτων περιέχουν το μέγε
θος10 [Ι-(ωοό)].

ό.έ.δ.

10. Βλέπε την υποσημείωση υπ’ αριθ. 9.
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Σημειώνεται, πάντως, ότι το διάνυσμα mk (το διάνυσμα ω) μόνον κατ’ 
εξαίρεσιν συμπίπτει με το διάνυσμα των τιμών παραγωγής ρ* (ήτοι με το 
αριστερό ιδιοδιάνυσμα της Β που αντιστοιχεί στην λ), διότι, όπως εύκολα 
αποδεικνύεται, το (το ω) οδηγεί στη διαμόρφωση ενός θετικού ενιαίου 
ποσοστού κέρδους στο οικονομικό σύστημα όταν και μόνον όταν το ^  (το ί) 
αποτελεί αριστερό ιδιοδιάνυσμα της Β (της Β' -  άρα και των Β, Α).

Πρόταση 4: Όταν τα παραγόμενα από την τεχνική Β εμπορεύματα 

ανταλλάσσονται στις οριζόμενες από την 1( γραμμή (:ιτι1ς ξ [γπ̂  , τη 2̂, ..., 1, 

..., πι1ίη]) της μήτρας Μ αναλογίες και λ*1, το ποσοστό κέρδους της διαδι

κασίας παραγωγής του εμπορεύματος 1< ισούται με ^ ( Ι - Γ η ^ / η ι ^  και το 

ποσοστό κέρδους όλων των υπολοίπων διαδικασιών ισούται με μηδέν. Αντι- 
στρόφως, όταν τα κέρδη της διαδικασίας παραγωγής του εμπορεύματος 
είναι μη μηδενικά και τα κέρδη όλων των υπολοίπων διαδικασιών είναι 
μηδενικά, τα εμπορεύματα ανταλλάσσονται στις οριζόμενες από το διάνυ
σμα αναλογίες. Τέλος, αυτό ισχύει κατ’ αναλογίαν και για το εμπόρευμα 
εργασιακή δύναμη.

Απόδειξη: Εάν ρ = ζηίΚ, όπου ζ θετικός πραγματικός αριθμός, και εάν λ*1, 
τότε από το (26) και το (7) έπεται ότι η Ια συνιστώσα του π ισούται με 
ζ(Ι-ιιι^ ) και όλες οι υπόλοιπες με μηδέν. Αυτό αποδεικνύει το ευθύ, διότι 
τα αποτιμημένα στις τιμές ρ μέσα παραγωγής της διαδικασίας ισούνται με

ΖΠ̂ κ·
Αντιστρόφως, εάν τα κέρδη της διαδικασίας 1( είναι μη μηδενικά και 

όλων των υπολοίπων διαδικασιών μηδενικά, τότε από το (26) και από την 
ακόλουθη εξίσωση:

’Μ Η - πΟ Ρ -Β ]-1 (31)

η οποία εμφανώς εξάγεται από το (7), έπεται ότι το ρ είναι συγγραμμικό του 

γπκ . Προφανώς, για να είναι το ^  θετικό πρέπει και αρκεί να ισχύει λ<1. 

Εάν (και μόνον εάν) λ=1, το ^  ισούται με μηδέν και έτσι το ιη|( συμπίπτει 
με το διάνυσμα των τιμών παραγωγής ρ* (βλ. και συνθήκη (13)).

Τέλος, στη βάση της Β' (και εάν λ*1) αποδεικνύεται εύκολα (αφήνεται
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στον αναγνώστη) ότι ανάλογη πρόταση ισχύει και για τη διαδικασία παρα
γωγής της εργασιακής δύναμης (τη διαδικασία η+1).

ό.έ.δ.

Ουσιαστικά οι Προτάσεις 3 και 4 αναδεικνύουν το οικονομικό νόημα 
της περιεχόμενης στο (7) ακόλουθης εξίσωσης 1( (ανάλογα ισχύουν για τις 
ποσότητες ηΐβγ );

^  — ^γβ)

Εάν, λοιπόν, λ<1, τότε δύναται να θεωρηθεί ότι η (7β) σημαίνει το εξής: 
Ακόμα κι αν η τιμή των εισροών της τεχνικής Β σε εμπόρευμα λ: (η οποία 
ισούται με τη μονάδα) είναι υψηλότερη από την τιμή των εκροών της στο ίδιο 
αυτό εμπόρευμα (η οποία ισούται με ιώ^), ενώ για όλα τα άλλα εμπορεύ
ματα επικρατεί ένα ενιαίο διάνυσμα τιμών, τα κέρδη όλων των διαδικασιών 
ισούνται με το μηδέν. Επομένως (βλ. Προτάσεις 3 και 4), εάν ισχύσει το ενι
αίο για όλα τα εμπορεύματα διάνυσμα τιμών πι1ς (διάνυσμα τιμών ιϊι1ς) θα 
εμφανιστούν θετικά κέρδη και συγκεκριμένα τα κέρδη κάθε διαδικασίας θα 
είναι ανάλογα -με συντελεστή αναλογίας το μέγεθος (1- ιϊι^ ) -  με την ποσό
τητα του εμπορεύματος \ί που αυτή χρησιμοποιεί άμεσα (τα κέρδη της διαδι
κασίας θα είναι ίσα με (Ι-ιη^), ενώ τα κέρδη όλων των υπολοίπων διαδι
κασιών θα είναι ίσα με μηδέν).

Πρόταση 5: Ισχύουν τα εξής:

π >0 => ιηΐ <(ρ ί/Ρί)<(1/ιηίί) => π ^ π ι^ Ι, V¡ο. 

λ < 1 (λ = 1) => 3 ρ(3ρ):πι,ί < (ρι/ρ,)<(1 /Γη,.), VI,].
(32)

(32α)

Απόδειξη'. Από τη θετικότητα του π στην (32) έπεται ότι λ< 1 (Πρόταση 1) 
και, συνεπώς, ότι: πι^>0, γπη<1.
Εάν υπήρχαν ί,), τέτοια ώστε να ισχύει:

πψ>(ρ¡/η) ή ( Ρ ί /Ρ ^ ( 1 /^ )

τότε, προφανώς, τα κέρδη της οριζόμενης στα πλαίσια του συστήματος (29) 
(και για £=/) διαδικασίας ί, ή, αντίστοιχος, τα κέρδη της οριζόμενης στα 
πλαίσια του συστήματος (29) (και για λ=/) διαδικασίας /  δεν θα ήταν θετι-
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κάη . Αυτό, βεβαίως, συνεπάγεται ότι μία τουλάχιστον συνιστώσα του π είναι 
μη θετική (άτοπον). Έτσι η (32) αποδείχτηκε.

Εάν λ< 1, τότε (Πρόταση 1) υπάρχουν άπειρα ρ, τα οποία συνεπάγονται 
θετικά κέρδη σε όλες τις διαδικασίες. Έτσι, και λόγω της (32), αποδείχτηκε 
το πρώτο ζητούμενο που ενέχεται στην (32α). Εάν λ=1, τότε (βλ. (13)) 
πι~πι„ = 1, ν ΐή . Έτσι, αποδείχτηκε και το δεύτερο (σημειώνεται ότι ανάλο
γες προτάσεις εξάγονται και στη βάση των Β', λ').

ό.έ.δ.

Επομένως, όταν λ<1 και π>0, το ισχυον ρ ικανοποιεί αναγκαστικά τη 
συνθήκη που περιέχεται στην (32). Έτσι, όταν λ< 1, πρώτον, το ρ = ζπι1ί (βλ. 
Πρόταση 3) την ικανοποιεί εάν και μόνον εάν \ > 0 ,  δεύτερον, το ρ = ζηί1( 
(βλ. Πρόταση 4) δεν την ικανοποιεί ποτέ, και τρίτον, το ρ = ζρ* (όπου ρ* 
το διάνυσμα των τιμών παραγωγής) την ικανοποιεί πάντοτε. Το ακόλουθο 
Σχήμα 1 συνοψίζει, για την περίπτωση που η = 2, το συμπέρασμα αυτό (Οι 
καμπύλες απεικονίζουν την εξάρτηση του ποσοστού κέρδους κάθε μιας εκ 
των δύο διαδικασιών από τις ισχύουσες σχετικές τιμές ρ 2/ρ2, το μέγεθος των 
οποίων μετράται στον οριζόντιο άξονα. Επίσης Β] = (1 -δ 11) / δ 11, Β2 = 
(1-δ22) /δ 22, και υποθέτουμε ότι: δ22< δ Π<1).

11. Προφανώς κάθε οριζόμενη στα πλαίσια του (29) διαδικασία ϊ είναι εντελιός διαφορετική 
από την οριζόμενη στα πλαίσια του (26) διαδικασία ΐ. Η πρώτη αναλώνει μόνον εμπό
ρευμα 1( και μάλιστα σε ποσότητα ηι1ίί (ανά μονάδα παραγόμενου εμπορεύματος).
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Βάσει αυτής της περίπτωσης (:η = 2) η διερεΰνησή μας δύναται να ανα
πτυχθεί περαιτέρω ως εξής (η γενίκευση (η>2) θα καταστεί προφανής): Η 
παραγωγή μιας μονάδας του εμπορεύματος 1 (2) ως ακαθάριστου προϊόντος 
απαιτεί άμεσα όΠ (δ22) μονάδες του ιδίου και δ21 (δ12) μονάδες του εμπορεύ
ματος 2 (1). Επειδή, όμως, 1 μονάδα του εμπορεύματος 1 (2) ανταλλάσσεται 
με ρ ι2=ρι /ρ2 (ρ21=ρ2/ρ1) μονάδες του εμπορεύματος 2 (1) έπεται ότι οι 
-άμεσα απαιτούμενες για την παραγωγή μιας μονάδας του 1 (2)- ό21 (δ12) 
μονάδες του 2(1) ισοδνναμούν με [ήτοι έχουν δια της οριζόμενης από τις 
ισχύουσες σχετικές τιμές ανταλλαγής εξομοιωθεί με] ρ21δ21 (ρ12δ12) μονάδες
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του εμπορεύματος 1(2). Ως εκ τοΰτου, το εκφρασμένο σε όρους του εμπο
ρεύματος 1(2) συνολικό κόστος παραγωγής μιας μονάδας του εμπορεύματος 
1(2) ισοΰται με ό Π + ρ21ό21 (ό22 + ρ12ό 12) μονάδες του ιδίου αυτού εμπορεύ
ματος. Εμφανώς, για να είναι θετικά τα κέρδη των οριζομένων στα πλαίσια 
τον συστήματος (26) διαδικασιών 1 και 2 πρέπει και αρκεί να ισχύουν:

^Π+Ρ21Ϊ,21< 1 (^> Ρι^ιι + Ρ2^2ΐ <Ρι <=> π ι >0) (33)

ό22 + ρ121)12 < 1 (<=> Ρ21)22 + Ρι1)ΐ2< Ρ2 <=> π2>0) (33α)

Από αυτές έπεται ότι12:

ΙΏ12< Ρ21 < (1/ ΓΠ2ΐ) (34)

πράγμα το οποίο αφενός ισοδυναμεί (βλ. Πρόταση 5) με: γπ1 1 < 1, πι22<1 και 
αφετέρου ενέχει ότι:

^ , ι + Ρ ^ ι ^ π  (35)

2̂2 Ί" Ρΐ2̂ ΐ2 ^  Γη22 (35α)

Ενέχει, δηλαδή, ότι το σε όρους του εμπορεύματος 1 (2) εκφρασμένο συνο
λικό κόστος παραγωγής μιας μονάδας του εμπορεύματος 1 (2) υπερβαίνει 
την ποσότητα πι11 (πι22). Όπως εύκολα διαπιστώνεται, πρώτον, το εν λόγω 
συνολικό κόστος θα ήταν ίσο με την ποσότητα ιϊιπ (γπ22) εάν και μόνον εάν

12. Διαφορετικά ειπωμένο: Επειδή, πρώτον, κάθε διαδικασία ) αποκτά δια της ανταλλαγής 
τις μονάδες του εμπορεύματος ί που απαιτούνται για την παραγωγή του εμπορεύματος ], 
δεύτερον, το π̂  είναι θετικό όταν (και μόνον) οι δια της ανταλλαγής αποκτώμενες μονά
δες του εμπορεύματος ϊ ανά μονάδα του εμπορεύματος ΐ (ήτοι το μέγεθος ρ̂ /ρ;) υπερβαί
νουν τις τεχνικοοικονομικά καθοριζόμενες μονάδες του εμπορεύματος ϊ που απαιτούνται 
συνολικά για την παραγωγή μιας μονάδας του εμπορεύματος) (ήτοι το μέγεθος πι )̂, τρί
τον, το π. αποτελεί γνησίως αύξουσα συνάρτηση του ρ̂ /ρ., έπεται ότι, πρώτον, η αναγκαία 
συνθήκη της εμφάνισης θετικών κερδών και στις δύο διαδικασίες είναι η γπ12<(1/πι21), 
δεύτερον, η ικανή συνθήκη της εμφάνισης θετικών κερδών και στις δύο διαδικασίες είναι 
η (34) και τρίτον, τα τεχνικοοικονομικά δεδομένα της παραγωγής καθορίζουν το εάν η εν 
λόγω αναγκαία συνθήκη είναι δεδομένη, ενώ είναι αδύνατον να συναχθεί από αυτά τα 
δεδομένα (χωρίς την εισαγωγή κάποιου πρόσθετου προσδιορισμού / αξίωσης -  π.χ. δια
μόρφωση ενιαίου ποσοστού κέρδους) το ακριβές ύψος του μεγέθους ρ,/ρ2. Τέλος, από τις 
παρατηρήσεις αυτές και την Πρόταση 4 συνάγεται εύκολα η ευθεία αναλογία που υφίστα- 
ται ανάμεσα στην (34) και τις αρχές της καθαρής θεωρίας του εξωτερικού εμπορίου (βλ. 
π.χ. Κπ^π^η / Οδβίίεΐό (1995), Κεφ. 2).
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τα εμπορεύματα ανταλλάσσονταν στις οριζόμενες από το διάνυσμα γπ1 (γπ2) 
αναλογίες [βλ. και Πρόταση 4] και δεύτερον, οι (35) και (35α) ισχύουν με το 
σύμβολο της ισότητας όταν και μόνον όταν λ = 1.

Δεδομένων και των τελευταίων αυτών αναπτύξεων, η συνολική διερεύ- 
νησή μας κωδικοποιείται ως εξής:

Πόρισμα 1: ί) Οι τεχνικοοικονομικές συνθήκες της παραγωγής, όπως 
αυτές αποτυπώνονται στη μήτρα Β' και συνοψίζονται στην ιδιοτιμή της λ', 
καθορίζουν το εάν όλες οι διαδικασίες παραγωγής καπιταλιστικών εμπορευ
μάτων δύνανται να εμφανίζουν θετικά κέρδη.
ϋ) Επειδή το κόστος παραγωγής όλων των εμπορευμάτων είναι δυνατόν να 
αναχθεί, διαμέσου των τεχνικοοικονομικών συνθηκών, στο κόστος παραγω
γής οποιουδήποτε απλού εμπορεύματος, έπεται ότι για να δύνανται όλες οι 
εν λόγω διαδικασίες να εμφανίζουν θετικά κέρδη πρέπει και αρκεί να υπάρ
χει ένα απλό εμπόρευμα β (1 < β < η + 1 ), για το οποίο να ισχύει πΐβγ>0 και 
ίτίβρ< 1 (για κάθε γ = 1,2,.. .,η + 1).

ίπ) Επειδή, παράλληλα, υπάρχει ένα (και μόνον ένα) θετικό ή ημιθετικό σύν
θετο εμπόρευμα, το ς*(>0), του οποίου το κόστος παραγωγής ανάγεται, δια
μέσου των τεχνικοοικονομικών συνθηκών, στον εαυτό του και επειδή τα 
κέρδη του συστήματος που παράγει ως ακαθάριστο προϊόν του αυτό το σύν
θετο εμπόρευμα (ήτοι του προτύπου συστήματος & \& Οΐ3ΓΒ8θ£ί) είναι, για 
κάθε ισχύον διάνυσμα τιμών ρ(>0), ίσα με ρς*(1-λ), έπεται ότι για να δύνα- 
νται να εμφανίζονται θετικά κέρδη σε όλες τις καπιταλιστικές διαδικασίες 
πρέπει και αρκεί να ισχύει: λ<1. Ως εκ τούτου, οι δύο προαναφερθείσες 
(στο σημείο ιί) σχέσεις διάταξης και η τελευταία (λ<1) αναγκαστικά ισχύ
ουν (όποτε ισχύουν) ταυτοχρόνως.
ΐν) Ωστόσο, η ισχύς αυτών των σχέσεων διάταξης, η οποία καθορίζεται απο
κλειστικά από τις τεχνικοοικονομικές συνθήκες, δεν εξασφαλίζει την 
ύπαρξη θετικών κερδών σε όλες τις καπιταλιστικές διαδικασίες. Επιπλέον 
πρέπει (και αρκεί) ο λόγος ανταλλαγής δύο οποιωνδήποτε εμπορευμάτων β, 
γ, να είναι μεγαλύτερος από την τεχνικοοικονομικά προσδιοριζόμενη ποσό
τητα του εμπορεύματος γ που απαιτείται συνολικά για την παραγωγή μιας 
μονάδας του εμπορεύματος β ή, ισοδυνάμως, το εκφρασμένο σε όρους του 
εμπορεύματος β(*η + 1) συνολικό κόστος παραγωγής μιας μονάδας του 
εμπορεύματος β να είναι, για κάθε β(*η + 1), μικρότερο της μονάδας. Τα εν 
λόγω συνολικά κόστη παραγωγής, πρώτον, προσδιορίζονται -όχι μόνο από
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την Β', αλλά- και από το εκάστοτε ισχΰον διάνυσμα τιμών και δεύτερον, 
όταν π>0, υπερβαίνουν τις αντίστοιχες ποσότητες πΐρρ .

ν) Όταν όλα τα εν λόγω συνολικά κόστη παραγωγής είναι μεταξύ τους ίσα, 
το ισχΰον διάνυσμα τιμών είναι αριστερό ιδιοδιάνυσμα της Β (κι αντιστρό- 
φως). Στην περίπτωση αυτή τα εν λόγω κόστη ισοΰνται με λ και, συνεπώς, 
διαμορφώνεται ένα ενιαίο ποσοστό κέρδους ίσο με (1-λ)/λ (ήτοι ίσο με το 
μέσο ποσοστό κέρδους του προτύπου συστήματος του Ο ια ^ ο ίί) .  Έτσι, από 
τα άπειρα διανΰσματα τιμών, τα οποία, όταν λ<1, διαμορφώνουν θετικά 
κέρδη σε όλες τις διαδικασίες, υπάρχει μόνο ένα (οι λεγόμενες τιμές παρα
γωγής) που διαμορφώνει και ένα ενιαίο ποσοστό κέρδους.

β) Λόγω της υφιστάμενης «δυικότητας» ανάμεσα στα συστήματα (7) και

(17) (στη θέση των Μ, Μ εμφανίζονται οι Ρ, Ρ ), όλη η προηγηθείσα διε- 
ρεΰνηση δΰναται να εφαρμοστεί (κατ’ αναλογίαν) και κατά τον προσδιορι
σμό του οικονομικού νοήματος των εξαγόμενων από το σύστημα (17) συνθη
κών που περιέχονται στη Γ.Σ.Κ. Ως εκ τούτου, αρκοΰμεθα να σημειώσουμε 
ότι από τις εξισώσεις και τις συνθήκες της §5 προκύπτουν εμφανώς τα εξής:

ί) Το σύστημα που χρησιμοποιεί την τεχνική Β δνναται να παράγει ένα ημι- 
θετικό υπερπροϊόν, το οποίο περιέχει μόνο ένα εμπόρευμα σε θετική ποσό
τητα και όλα τα υπόλοιπα σε μηδενική, όταν και μόνον όταν λ< 1. Συγκεκρι-

~τ
μένα, όταν το ακαθάριστο προϊόν του συστήματος ισούται με (I (όπου 
~τ
Π ^ ^ στήλη της Ρ ) η μοναδική μη μηδενική συνιστώσα του υπερπροϊό- 

ντος του ισούται με 1-ί^. Επίσης, όταν το ακαθάριστο προϊόν του συστήμα- 

τος ισούται με (1^) (όπου 4  η στήλη της Ρ) και λ< 1, το υπερπροϊόν του 

ισούται με (1~41{)δ1( και, συνεπώς, είναι θετικό (όταν δ1( >0 ) ή ημιθετικό 

(όταν 1\>0 ).

Η) Το σύστημα δνναται να παράγει ένα θετικό ή ημιθετικό υπερπροϊόν όταν 
και μόνο όταν λ< 1. Ωστόσο, παράγει πράγματι ένα θετικό υπερπροϊόν όταν 
και μόνον όταν οι συνιστώσες Χ {, X του -«τυχαίου», αλλά θετικού- ηχΐ δια- 
νύσματος X των επιπέδων λειτουργίας των επιμέρους διαδικασιών του ικα
νοποιούν την ακόλουθη συνθήκη:
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ί,; <(Χ(/Χί) < ( 1/ί)1), ν ΐό  (36)

ίϋ) Οταν διαμορφώνεται ένα ενιαίο φυσικό ποσοστό υπερπροϊόντος στο 
σύστημα (το φυσικό ποσοστό υπερπροϊόντος σε εμπόρευμα ί ισουται εξ ορι
σμού με το υπερπροϊόν του συστήματος σε εμπόρευμα ί προς τη συνολικά 
χρησιμοποιηθείσα από το σύστημα ποσότητα του εμπορεύματος αυτού), το 
ισχύον διάνυσμα των επιπέδων λειτουργίας των επιμέρους διαδικασιών του 
είναι δεξιό ιδιοδιάνυσμα της Β (και αντιστρόφως). Στην περίπτωση αυτή, 
πρώτον, το ενιαίο φυσικό ποσοστό υπερπροϊόντος ισουται με (1—λ)/λ και 
δεύτερον, όταν το υπερπροϊόν επισωρεύεται εξ ολοκλήρου, διαμορφώνεται 
ένας ενιαίος ρυθμός μεγέθυνσης στο σύστημα, ο οποίος ισούται με (1—λ)/λ 
(βλ. εξίσωση (21)). Έτσι, από τα άπειρα διανύσματα των επιπέδων λειτουρ
γίας των διαδικασιών, τα οποία, όταν, λ<1, διαμορφώνουν ένα αποτελού- 
μενο από θετικές ποσότητες όλων των εμπορευμάτων υπερπροϊόν, υπάρχει 
μόνο ένα (το ς*) που διαμορφώνει και ένα ενιαίο φυσικό ποσοστό υπερ- 
προϊόντος.
ίν) Τόσο η δυνατότητα ύπαρξης θετικών ή ημιθετικών κερδών σε όλες τις 
διαδικασίες όσο και η δυνατότητα παραγωγής ενός θετικού ή ημιθετικού 
υπερπροϊόντος προϋποθέτουν την ισχύ της συνθήκης: λ< 1. Ως εκ τούτου, οι 
εν λόγω δύο δυνατότητες υφίστανται (όποτε υφίστανται) ταυτοχρόνως. 
Βεβαίως, η παραγωγή ενός θετικού ή ημιθετικού υπερπροϊόντος, η οποία 
ρυθμίζεται από τη συνθήκη (36), δεν συνεπάγεται ότι τα κέρδη σε όλες τις 
διαδικασίες είναι θετικά ή ημιθετικά (συνεπάγεται μόνον ότι τα συνολικά 
κέρδη του συστήματος είναι θετικά), ενώ η ύπαρξη θετικών ή ημιθετικών 
κερδών σε όλες τις διαδικασίες, η οποία ρυθμίζεται από τη συνθήκη (32), 
δεν συνεπάγεται ότι έχει παραχθεί ένα θετικό ή ημιθετικό υπερπροϊόν 
(συνεπάγεται μόνον ότι τα συνολικά κέρδη του συστήματος είναι θετικά):

υ > 0 (> 0 ) Φ  π >0(>0) (37)

υ > 0(>0) => ρ Ι ΐΞ π Χ >0 (37α)

π >0(>0) Φ  υ > 0 (> 0) (38)

π>0(>0) => π Χ ^ ρ υ >0 (38α)

όπου υ  το αντίστοιχο στο Χ(>0) υπερπροϊόν. Ως εκ τούτου, η ύπαρξη αρνη
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τικών συνολικών κερδών στο σύστημα προϋποθέτει ότι τόσο το ϋ  όσο και το 
π  περιέχουν από μία (τουλάχιστον) αρνητική συνιστώσα. Μεταξύ άλλων 
αυτό σημαίνει ότι η «νεορικαρδιανή ερμηνεία του κέρδους» (βλ. §1, σημείο 
Α, της παρούσης) είναι εσφαλμένη, διότι όταν τα εμπορεύματα ανταλλάσσο
νται σύμφωνα με τις τιμές παραγωγής τους, τα κέρδη κάθε διαδικασίας είναι 
θετικά (άρα και τα συνολικά), ακόμα και όταν το υπερπροϊόν του συστήμα
τος περιέχει και αρνητικές συνιστώσες13.

III. Το εσφαλμένον και το ασήμαντον του Θ.Μ.Θ.

8. Έχουμε ήδη αποδείξει ότι, πρώτον, το λεγόμενο Θ.Μ.Θ. ισχύει στο 
πλαίσιο μη όιασπώμενων τεχνικών παραγωγής και δεύτερον, η εν λόγω ισχύς 
δεν θεμελιώνει τη μαρξική θεωρία της αξίας/υπεραξίας.

Ωστόσο, η πραγματοποιηθείσα στο σημείο Γ της §7 διερεύνηση απέ
δειξε ουσιαστικά και το εξής: όταν τα εμπορεύματα δεν ανταλλάσσονται 
σύμφωνα με τις τιμές παραγωγής τους, είναι δυνατόν η υπεραξία του συστή
ματος να είναι θετική και τα συνολικά κέρδη του να μην είναι θετικά. Το 
ακόλουθο αριθμητικό παράδειγμα είναι ενδεικτικό:

Παράδειγμα 1

Έστω ότι: Α = 0.3 0.2
0.10.2

* = [1,2], d = 1
1

Συνεπώς το καθαρό προϊόν του συστήματος είναι θετικό ή ημιθετικό όταν 
και μόνον όταν:

(2 /7 )< (Χ 1/Χ 2)< 8  (39)

Για να είναι τώρα η υπεραξία θετική πρέπει και αρκεί το ύψος ο του πραγ
ματικού ωρομισθίου να είναι μικρότερο από 0.208 (κατά προσέγγιση). 
Εστω, λοιπόν, ότι το ο ισούται με 0.1 και συνεπώς η μήτρα Β είναι η εξής:

Β = 0.4 0.4 
0.2 0.4

λ ξ 0.683, γ= 0.464, p;/p* = 0.707, 

m12 = 2/3, m21 = 1/3, f12 = 2/3, f21 = 1/3

13. Το τι συνεπάγεται η ύπαρξη ορισμένων αρνητικών συνιστωσών στο υπερπροϊόν εξετάζε
ται αργότερα και συγκεκριμένα στην §10.
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Επομένως, το σύστημα παράγει ένα θετικό ή ημιθετικό υπερπροϊόν όταν και 
μόνο όταν (βλ. (36)):

(2 /3 )< (Χ 1/Χ 2)< 3  (39)

ενώ τα κέρδη σε όλες τις διαδικασίες είναι θετικά ή ημιθετικά όταν και μόνο 
όταν (βλ. (32)):

(1 /3 )< (Ρι/ρ 2)< (3 /2 ) (40)

Τα συνολικά κέρδη του συστήματος ισούνται με:

Ρυ = (ρ 10.6-ρ20.2)Χ1 + (ρ20.6-Ρι0.4)Χ2 (41)

και το ποσοστό κέρδους του εκφρασμένο σε τιμές ( ? )  και, αντιστοίχως, σε 
αξίες (?ω ) ισούται με:

?Ξ(ρυ)/(ρΒΧ) (42)

?ωΞ(ωυ)/(ωΒΧ) (42α)

Τα συνολικά κέρδη είναι οπωσδήποτε θετικά όταν ικανοποιείται η (39) ή η 
(40), ενώ όταν και οι δύο αυτές συνθήκες δεν ικανοποιούνται, όννανται να 
μην είναι θετικά. Για παράδειγμα, όταν (Χ1/Χ2) = 4 (οπότε το υπερπροϊόν 
του συστήματος συνίσταται σε 2Χ2 μονάδες του εμπορεύματος 1 και -0.2X2 
μονάδες του εμπορεύματος 2), τα συνολικά κέρδη δεν είναι θετικά για 
(Ρι/Ρ2) — 0.1 (οπότε τα κέρδη της πρώτης διαδικασίας είναι αρνητικά και της 
δεύτερης θετικά). Όταν (Ρι/ρ2) = 0.1, τα συνολικά κέρδη δεν είναι θετικά
για (Χ 1/Χ2)>4, τα γ , ?ω αποτελούν γνησίως φθίνουσες συναρτήσεις του 
(Χ2/Χ2) και -σταθερών των ρ2, Χ2-  τα συνολικά κέρδη (η συνολική υπερα
ξία) μειώνονται μονότονα (αυξάνεται μονότονα) με την αύξηση του ΧΓ 
Τέλος, όταν, για παράδειγμα, (Ρι/ρ2) =  10 (οπότε τα κέρδη της πρώτης διαδι
κασίας είναι θετικά και της δεύτερης αρνητικά), τα συνολικά κέρδη δεν 
είναι θετικά για (Χ ^Χ 2)<  0.586 (κατά προσέγγιση), το ? αποτελεί γνησίως 
αύξουσα συνάρτηση του (Χ1/Χ2) και -σταθερών των ρ2, Χ2-  τόσο τα συνο
λικά κέρδη όσο και η συνολική υπεραξία αυξάνονται μονότονα με την 
αύξηση του ΧΓ Ως εκ τούτου, είναι απολύτως δυνατόν θετική -και αυξανό
μενη- υπεραξία να συνυπάρχει με μη θετικά -και μειούμενα ή αυξανόμενα- 
συνολικά κέρδη (παράλληλα, η «αντίστροφη» κίνηση των ? , ?ω είναι απο
λύτως δυνατή).
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Βεβαίως, η εν λόγω συνύπαρξη δεν θίγει την ισχύ του Θ.Μ.Θ., ακριβώς 
επειδή προϋποθέτει τιμές που αποκλίνουν από τις τιμές παραγωγής. Στα 
αμέσως επόμενα, όμως, θα αποδείξουμε ότι εάν θέλουμε να συμπεριλά- 
βουμε στην ανάλυση διασπώμενες τεχνικές είμαστε αναγκασμένοι να 
λάβουμε υπόψιν τιμές που αποκλίνουν από τις τιμές παραγωγής. Συγκεκρι
μένα, θα αποδείξουμε ότι στις διασπώμενες τεχνικές το Θ.Μ.Θ. αστοχεί και, 
εν συνεχεία, ότι η αστοχία αυτή επιβάλλει αναγκαστικά τη θεώρηση τιμών 
διάφορων εκ των τιμών παραγωγής. Τιμές οι οποίες, με τη σειρά τους, «επι
τρέπουν» τη συνύπαρξη θετικής υπεραξίας και μη θετικών συνολικών κερ
δών.

9. Έστω, λοιπόν, ότι η παραγωγική τεχνική [Α, ί] παράγει 8 (1<δ<η) 
βασικά, η-δ μη βασικά εμπορεύματα και ότι δεν υφίσταται (χωρίς βλάβη της 
γενικότητας) μη βασικό εμπόρευμα που δεν εισέρχεται, άμεσα ή έμμεσα, 
στην παραγωγή όλων των μη βασικών εμπορευμάτων. Εάν υποθέσουμε επι
πλέον ότι το πραγματικό ωρομίσθιο αποτελείται από βασικά και μόνον 
εμπορεύματα (ήτοι ά=[άΙ50]Τ, όπου άΙ ένα μη μηδενικό δΧΐ διάνυσμα βασι
κών εμπορευμάτων), πράγμα που συνεπάγεται ότι παράγονται δ αναπαρα
γωγικά και η-δ μη αναπαραγωγικά εμπορεύματα (για τις έννοιες αυτές: 
Σταμάτης (1992), Κεφ. I, Μαρξ (1984), σσ. 128-43), τότε η μήτρα Β λαμβάνει 
την ακόλουθη μορφή (αναλυτικά, βλ. Σταμάτης (1995), τ. 1, σσ. 163-226, 
Μαριόλης (1996)):

όπου ί χ, τα θετικά διανύσματα των εισροών σε άμεση, ομοιογενή εργασία 
στις διαδικασίες παραγωγής των βασικών και, αντιστοίχως, των μη βασικών 
εμπορευμάτων, [ΑΠ, η τεχνική των βασικών διαδικασιών, [Α12, Α22, /„] η 
τεχνική των μη βασικών διαδικασιών (η δΧ(η-δ) μήτρα Α12 είναι μη μηδενική 
και η (η -δ )χ (η -δ ) μήτρα Α22 είναι μη διασπώμενη), λΙ η μέγιστη πραγματική 
ιδιοτιμή της ΒΠ και λπ η μέγιστη πραγματική ιδιοτιμή της Β22 (επειδή η 
τεχνική είναι παραγωγική και επειδή Β22=Α22, έπεται ότι λΠ< 1).

Ως εκ τούτου, για το ΙΧδ διάνυσμα τιμών των αναπαραγωγικών (εδώ: 
και βασικών) εμπορευμάτων ρ Τ και για το Ιχ (η -δ )  διάνυσμα τιμών των μη

β _  ®11 ®12
0 Β22

Αιι 4· οάΙέΙ Α12 + οά]έΙΙ
0 α 22

, λ  =  π ια χ {λ Ι, λ π}
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αναπαραγωγικών {εδώ: και μη βασικών) εμπορευμάτων ρΠ ισχΰουν τα εξής 
(η ερμηνεία των συμβόλων πρ πΠ είναι προφανής):

[Ρι>Ριι]Ξ [ΡιΒιι>(ΡιΒΐ2 +  ΡιιΒ22)] +  [π ι>π π] =>

Ρι =ΡιΒπ Pi + RJ (43α)

ΡΐΙ = (Ρΐ ̂ 12 + Ριι ̂ 22) Ρ2+ R»] (43β)

όπου ^  (Ι2) η sxs (η (n-s)x(n-s)) μοναδιαία μήτρα και R^Rn) η sxs (η 
(n-s)x(n-s)) διαγώνια μήτρα των ποσοστών κέρδους των αναπαραγωγικών 
(των μη αναπαραγωγικών) διαδικασιών.

Διακρίνουμε τις ακόλουθες περιπτώσεις:

Α. Υφίσταται ένα ενιαίο σε όλες τις διαδικασίες (αναπαραγωγικές και μη) 
ποσοστό κέρδους και συνεπώς οι τιμές συμπίπτουν με τις τιμές παραγωγής 
(Ρ=Ρ*)·

Η συνολική υπεραξία S ισοΰται με [Ι-ίαηοό^^Χ  (όπου ωΙΞ£Ι[Ι1-Α 11]_1 
το διάνυσμα των αξιών των αναπαραγωγικών εμπορευμάτων) και είναι 
θετική όταν και μόνον όταν λ ^ Ι  {στο μη διασπώμενο υποσύστημα (43α) 
μπορούμε προφανώς να εφαρμόσουμε όλη τη διερεύνηση του παρόντος 
Μέρους II). Ωστόσο, η θετικότητα της υπεραξίας δεν εξασφαλίζει ούτε τον 
μονοσήμαντο προσδιορισμό των τιμών και του ποσοστού κέρδους ούτε τη 
θετικότητα των τιμών (και έτσι το Θ.Μ.Θ. αστοχεί), διότι από τα (43α), (43β) 
εξάγονται τα εξής (για τις αποδείξεις: Βουγιουκλάκης/Μαριόλης (1992), 
(1993), Μαριόλης (1993), σσ. 53-6, (1996), Σταμάτης (1995), τ. 1, σσ. 192- 
226):

α) Εάν λΙ> λΠ, προκύπτουν οι λύσεις: {p*>0, v=1A j}, {pj =0, ρΠ>0, 
ν= 1/λΗ}. Καίτοι μόνον η πρώτη κατά σειρά λύση βρίσκεται σε συμφωνία με 
το Θ.Μ.Θ., δεν υφίσταται, ωστόσο, κάποιο ενδογενές στο υπόδειγμα κριτή
ριο, βάσει του οποίου δύναται κανείς να απορρίψει την δεύτερη κατά σειρά 
λύση. Εάν απορριφθεί βάσει του ότι η ύπαρξη μηδενικών τιμών δεν απαντά
ται στην ίδια την οικονομική πραγματικότητα, τότε θα πρέπει να θεωρηθεί 
και η ίδια η ύπαρξη διασπώμενων τεχνικών κατά κανόνα εξωπραγματική, 
διότι -όπως θα δούμε άμεσα- οδηγεί μονοσήμαντα, για λΙ<λΙΙ, στην εμφά
νιση μη οικονομικά σημαντικών τιμών. Τέλος, όπως το έδειξε κατά πρώτον ο 
Krause (1981), p. 176, εάν 1=λΙ> λΠ, τότε η δεύτερη κατά σειρά από τις προ-
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αναφερθείσες λύσεις εκψρσζει μισ κοτοστοση, οχτ)ν οτΐοισ τ) υτιερσξιο εινο,ι 
ίση με μηδέν και τα κέρδη είναι θετικά.

β) Εάν λ ^ λ ,ρ  προκύπτουν οι λύσεις: {ρί >0, το (43β) είναι ασυμβίβα

στο, ν = 1/λ (: του ντείνοντος στο 1/λ, το Ρπ τείνει στο ±°°)}, {Ρι= 0> Ριι> 0, 

ν = 1/λ}.
γ) Εάν λΙ<λΙΙ, προκύπτουν οι λύσεις: {ρ! >0, ρΠ̂ 0, ν = 1/λ}, (ρΓ =0, 

ρϊί > ο, ν = 1/λπ>.

Όπως αποδείχτηκε κατά πρώτον στα δίΒΐηΗΐίδ (1979), (1984), η εμφάνιση 
«παράδοξων» τιμών και πολλαπλών λύσεων δεν ανάγεται στο διασπώμενον 
της τεχνικής, αλλά στην αξίωση, στο αίτημα, ύπαρξης ενός ενιαίου (για τις 
αναπαραγωγικές και τις μη αναπαραγωγικές διαδικασίες) ποσοστού κέρ
δους14 (βλ. επίσης δίΒηιαάδ (1988), (1998), Σταμάτης (1992), Κεφ. I, Μαριό
λης (1997α)). Επομένως, δεν είναι η εξάλειψη όλων εκείνων των διασπώμε- 
νων τεχνικών που δεν επαληθεύουν τη συνθήκη λΤ> λΠ από τη διερεύνηση 
ό,τι αποκαθιστά τις σχέσεις με την οικονομική πραγματικότητα (λογικό 
σφάλμα, στο οποίο, ως γνωστόν, υπέπεσε ακόμα και ένας δτπίία15), αλλά 
-τουλάχιστον- η αναίρεση του αιτήματος ύπαρξης ενός ενιαίου για όλες τις 
διαδικασίες ποσοστού κέρδους.

Β. Υφίσταται ένα ενιαίο για τις αναπαραγωγικές διαδικασίες ποσοστό κέρ
δους τΙ και ένα ενιαίο για τις μη αναπαραγωγικές διαδικασίες ποσοστό κέρ- 
δουςτι1(τι Φΐη).

Στην περίπτωση αυτή οι τιμές αποκλίνουν από τις τιμές παραγωγής και 
έτσι είναι απολύτως δυνατόν, για ρ >0, όχι μόνο να συνυπάρχει θετική υπε
ραξία με μη θετικά συνολικά κέρδη, αλλά και μη θετική υπεραξία με θετικά

14. Ο αναγνώστης θα μπορούσε να προσεγγίσει το σημείο αυτό εκκινώντας από τη διαπί
στωση ότι στις διασπώμενες τεχνικές, πρώτον, είναι απολύτως δυνατόν οι αφορώσες στα 
μη αναπαραγωγικά εμπορεύματα ποσότητες ms(n s)(v) να τείνουν στο ±°° και, δεύτερον, 
είτε το πρότυπο σύστημα του Charasoff παράγει μόνον αναπαραγωγικά εμπορεύματα 
είτε ενέχονται δύο πρότυπα συστήματα a la Charasoff, εκ των οποίων το ένα παράγει 
μόνον αναπαραγωγικά εμπορεύματα και το άλλο παράγει αναπαραγωγικά και μη αναπα
ραγωγικά εμπορεύματα. Έτσι, θα πρέπει εν συνεχεία να εξετάσει τις συνέπειες αυτών 
των δεδομένων για την ανάλυση του Μέρους II.

15. Βλ. τη σχετική αλληλογραφία του με τον Ρ. Newman, η οποία δημοσιεύτηκε στο Bha- 
radwaj (1970), pp. 156-60.
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συνολικά κέρδη. Χωρίς βλάβη της γενικότητας, θα διερευνήσουμε τις σχέ
σεις ανάμεσα στην υπεραξία και τα συνολικά κέρδη στα πλαίσια ενός δια- 
σπώμενου διτομεακου υποδείγματος. Φυσικά, στα ίδια επί της ουσίας συμπε
ράσματα θα κατέληγε, ότανρτφ*, και μια αντιστοιχούσα σε μη διασπώμενες 
τεχνικές διερεύνηση. Ωστόσο, δεν την εκθέσαμε στο Μέρος //τη ς παρούσης, 
επειδή θα εμφανιζόταν ως εδραζόμενη σε μία αδικαιολόγητη παραβίαση 
μιας εκ των προϋποθέσεων που ενέχονται ρητώς στο Θ.Μ.Θ. (:ρ = ρ*).

Παράδειγμα 2
Έστω, λοιπόν, μια διασπώμενη τεχνική παραγωγής δυο εμπορευμάτων
(η = 2):

ρι = Ρ ιό 11(1 + Γ1) => {γ, § 0 <=> 5 |0  <=> λ, = ηι11= δ 11|1 }  (44α)

ρ2 = (ρ]ό 12 + ρ2022)(1 + Γιι) => {1*111 0 ο  ρ21§ιη12} (44β)

όπου Γη]2 = ό 12/(1 -δ 22).
Ως εκ τοϋτου δυνάμεθα να διακρίνουμε τις ακόλουθες υποπεριπτώσεις: 

α)1>η <1, ρ21< ιη 12 και [(ηι12- ρ 21)(Χ2/Χ , ) ] > [ ( 1 - ν / ( 1 - Μ :

η υπεραξία είναι θετική και, άρα, τα κέρδη στο αναπαραγωγικό υποσύ
στημα είναι θετικά, ενώ τα κέρδη στο μη αναπαραγωγικό υποσύστημα είναι 
αρνητικά και τα συνολικά κέρδη είναι μηδενικά ή αρνητικά.

β) 15,,>1, Ρ21>Π1Ι2 και [(ΓΠ,2-ρ 21)(Χ2/Χ 1)] < [(1 -ν /(1 -1 > 22)]:

η υπεραξία είναι μηδενική ή αρνητική και, άρα, τα κέρδη στο αναπαραγω
γικό υποσύστημα είναι μηδενικά ή, αντιστοίχως, αρνητικά, ενώ τα κέρδη 
τόσο στο μη αναπαραγωγικό υποσύστημα όσο και στο συνολικό σύστημα 
είναι θετικά16.

Γ. Τόσο στις αναπαραγωγικές όσο και στις μη αναπαραγωγικές διαδικασίες 
δεν υφίσταται ένα ενιαίο ποσοστό κέρδους (και επομένως ισχύουν οι (43α), 
(43β)).

Το γνώρισμα της περίπτωσης αυτής είναι προφανώς το εξής: η ενδεχό
μενη συνύπαρξη θετικής (μη θετικής) υπεραξίας και μη θετικών (θετικών)

16. Στο Παράδειγμα 1 έχουμε 5<0 και ρ υ > 0  όταν, για παράδειγμα, ισχυουν τα εξής: ο=0.3, 
Χ ,=4, Χ2=1, (Ρι/ρ2)>1-75.
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συνολικών κερδών δΰναται να οφείλεται αποκλειστικά στην ύπαρξη αρνητι
κών (θετικών) συνολικών κερδών στο αναπαραγωγικό υποσύστημα.

Τελικά, λοιπόν, η διερεύνηση της ισχύος του Θ.Μ.Θ. στα πλαίσια μη 
διασπώμενων και διασπώμενων τεχνικών έχει μέχρι στιγμής καταλήξει στα 
ακόλουθα συμπεράσματα:

Πόρισμα 2: ί) Το Θ.Μ.Θ. ισχύει για μη διασπώμενες τεχνικές, πράγμα 
το οποίο αποδεικνύει ότι η μαρξική θεωρία της αξίας/υπεραξίας δύναται 
(απλώς) να είναι ορθή.
η ) Τ ο Θ.Μ.Θ. δεν ισχύει για διασπώμενες τεχνικές. Η μη ισχύς του θεωρή
ματος οφείλεται στο αξίωμα ύπαρξης ενός ενιαίου ποσοστού κέρδους, το 
οποίο οδηγεί στην εμφάνιση μη οικονομικά σημαντικών και πολλαπλών 
λύσεων (για τις τιμές και το ενιαίο ποσοστό κέρδους).
Ηΐ) Εάν, όμως, αναιρεθεί το αξίωμα ύπαρξης ενός ενιαίου ποσοστού κέρ
δους, τότε η θετικότητα της υπεραξίας δεν αποτελεί ούτε αναγκαία ούτε 
ικανή συνθήκη για την ύπαρξη θετικών συνολικών κερδών. Τόσο σε διασπώ- 
μενες όσο και σε μη διασπώμενες τεχνικές είναι απολύτως δυνατόν θετική 
(μη θετική) υπεραξία να συνυπάρχει με μη θετικά (θετικά) συνολικά κέρδη. 
Επομένως, κάθε απόπειρα ερμηνείας των κερδών δια της υπεραξίας είναι 
αβάσιμη.
ίν) Όταν η υπεραξία είναι θετική (μη θετική), πρώτον, τόσο το διάνυσμα του 
υπερπροϊόντος υ  όσο και το διάνυσμα των κερδών π του συστήματος περιέ
χουν αναγκαστικά μία τουλάχιστον θετική (μη θετική) συνιστώσα και δεύτε
ρον, η εμφάνιση μη θετικών (θετικών) συνολικών κερδών προϋποθέτει ότι 
τόσο το υ  όσο και το π περιέχουν μία τουλάχιστον αρνητική (θετική) συνι
στώσα.

Προκειμένου να ολοκληρώσουμε τη διερεύνησή μας θα πρέπει προφα
νώς να πραγματευθούμε τα εξής ζητήματα: α) Της ύπαρξης ενός υπερπροϊό- 
ντος, το οποίο περιέχει και αρνητικές συνιστώσες. Όπως είδαμε, η εν λόγω 
ύπαρξη συνιστά αναγκαία συνθήκη εμφάνισης της κατάστασης: {δ>0, 
ρυ<0}. Επιπλέον, είναι πάντοτε δεδομένη όταν 8<0 και και έτσι 
είναι άρρηκτα συνδεδεμένη με την εμφάνιση της κατάστασης: {δ<0, 
ρυ>0}. β) Της σημασίας του λεγομένου Θ.Μ.Θ. Τι ακριβώς σημαίνει το 
πρόσημο του μεγέθους δ και γιατί δεν καθορίζει πάντοτε το πρόσημο του 
μεγέθους ρϋ. γ) Της ορθότητας της μαρξικής θεωρίας της αξίας/υπεραξίας.

Θα πραγματευθούμε τα δύο πρώτα ζητήματα ευθύς αμέσως (§10 και
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11), ενώ η πραγμάτευση του τελευταίου προϋποθέτει την ανασυγκρότηση 
της έννοιας της αξίας και θα πραγματοποιηθεί στο Μέρος IV της παροϋσης.

10. Η ύπαρξη ενός υπερπροϊόντος, το οποίο περιέχει και αρνητικές 
συνιστώσες συνεπάγεται ότι ceteris paribus το σύστημα δεν δύναται να ανα- 
παραχθεί -ούτε καν- στην ίδια κλίμακα την επόμενη περίοδο παραγωγής: 
αναγκαστικά μία τουλάχιστον διαδικασία του θα αναπαραχθεί σε χαμηλό
τερη κλίμακα (καίτοι, ταυτοχρόνως, είναι δυνατόν να υπάρξουν διαδικα
σίες, οι οποίες θα αναπαραχθούν σε υψηλότερη κλίμακα). Αυτό αποδει- 
κνύεται εύκολα, επειδή ισχύει εξ ορισμού (υποθέτουμε ότι οι εργαζόμενοι 
δεν αποταμιεύουν):

X = BX + (BE)X + Cc =>

U = (BE)X + Cc =>

{ U £ 0 = > E 2 0 }  (45)

όπου Ε η nxn διαγώνια μήτρα των ρυθμών μεγέθυνσης των επιμέρους δια

δικασιών (επομένως το nxl διάνυσμα (BE)X^In συμβολίζει τις πραγματι

κές καθαρές επενδύσεις του συστήματος) και Cc(>0) το nxl διάνυσμα της 
πραγματικής κατανάλωσης των καπιταλιστών. Το εν λόγω σύστημα δύναται 
να αναπαραχθεί στην ίδια κλίμακα (ή σε υψηλότερη) όταν και μόνο όταν 
είναι δεδομένος ένας τουλάχιστον από τους ακόλουθους όρους: α) υφίστα- 
νται κατάλληλες, εναλλακτικές μέθοδοι παραγωγής, β) είναι δυνατόν να 
συμπιεστεί το πραγματικό ωρομίσθιο στον απαιτούμενο βαθμό και γ) υφί- 
στανται, στην απαιτούμενη έκταση, αποθέματα μέσων παραγωγής και κατα
ναλωτικών εμπορευμάτων (Βλ. επίσης Σταμάτης (1998), σσ. 102-3, 154-5, 
(1998α)). Χάριν συντομίας θα αντιπαρέλθουμε τους δύο πρώτους όρους (οι 
οποίοι είναι και λογικά ισοδύναμοι) και θα πραγματευθούμε τον κατά σειρά 
τρίτο.

Έστω, λοιπόν, C(>B)  η ανά μονάδα παραγόμενου εμπορεύματος nxn 
μήτρα των αποθεμάτων, τα οποία το σύστημα διαθέτει στην αρχή μιας ορι
σμένης περιόδου παραγωγής. Το στοιχείο της συμβολίζει τις ανά μονάδα 
παραγόμενου εμπορεύματος j μονάδες εμπορεύματος i, τις οποίες έχει στη 
διάθεσή της η διαδικασία j στην αρχή μιας ορισμένης περιόδου παραγωγής. 
Ως εκ τούτου, στο τέλος της εν λόγω περιόδου το nxl διάνυσμα των από το
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σύστημα διαθέσιμων εμπορευμάτων ισοΰται με: (Ι + Ο Β ) Χ -  υ + Ο Χ 2 Ε Χ  

(διότι 1120). Στην περίπτωση αυτή, ισχύουν οι ακόλουθες ταυτότητες:

ρ Ξ ρ Β + π Ξ ρ Β  + ρ(ΟΚ) (46)

Χ = ΒΧ + (ΟΕ)Χ + € <; (47)

όπου I* η ηχη διαγώνια μήτρα των ποσοστών κέρδους των επιμέρους διαδι
κασιών (συνεπεία της 0>Β,  τα ποσοστά κέρδους και οι ρυθμοί μεγέθυνσης 
των διαδικασιών πρέπει να εκφρασθούν επί της C και όχι επί της Β), ενώ 
από τις (46), (47) προκύπτει:

πΧΞρυ=ρ((:έ)ΧΞρ(αΕ)Χ + ρ €εΞρΙη + ρ<:ε (48) 

Ωστόσο, για κάθε επιμέρους διαδικασία] ισχύουν τα εξής:

Ρί = Ρ ̂  + πΐ -  Ρ + ρ (Ο έ )(Τ (46α)

X’ = ΒΧί + (ΟΕ)Χ' + + (ΕΧ-ΙΜ)' (49)

και επομένως:

π , Χ ^ ρ ^ Ε ^  + ρΟί+ρίΕΧ-ΙΜ )* (50)

τ Λ τ —
όπου ^  η ΐ στήλη της Β, ( 0 ^  η ] στήλη της το ακαθάριστο προϊόν

της διαδικασίας ], το διάνυσμα της πραγματικής κατανάλωσης των καπι

ταλιστών της διαδικασίας ] και (ΕΧ-ΙΜ)^ το ηχΐ διάνυσμα των πραγματικών
καθαρών «εξαγωγών» της διαδικασίας) προς τις υπόλοιπες διαδικασίες του 
υπό θεώρησιν «κλειστού» συστήματος παραγωγής, το οποίο δύναται να 
περιέχει θετικές, μηδενικές και αρνητικές συνιστώσες και του οποίου το 
εσωτερικό γινόμενο με το διάνυσμα των τιμών ρ δύναται να είναι θετικό (οι 
καπιταλιστές της διαδικασίας ] πιστώνουν τους καπιταλιστές των υπολοίπων 
διαδικασιών), αρνητικό (οι καπιταλιστές των υπολοίπων διαδικασιών 
πιστώνουν τους καπιταλιστές της διαδικασίας ]) ή ίσο με το μηδέν. Τέλος, 
από τις (48) και (50) έπονται τα εξής:
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πΧ <0 =» Ιη^0

{ ^ < 0 ,  (ΟΕ)Χ' >0} => ρ(Ε Χ -ΙΜ )'<0 

{ρ(ΕΧ-ΙΜ )'<0, π ^ < 0 }  => (ΟΕ)Χ’<0

(51)

(52)

(53)

Παράδειγμα 3

Έστω η τεχνική [Α, ί, ά] του Παραδείγματος 1 (§8) και έστω επίσης ότι:
ο = 0.1 (=> 8>0), ρ 1 = 0.1, ρ2 = 1 (=> π ] 
υ  = [2, -0.2]Τ, ρ υ  = 0), (2>Β, όπου:

0  = 11 => υ + < : χ = 7
11 4.8

—0.14, π2 = 0.56), Χ 1=4, Χ2 = 1 (=> 

= -0.56/4.4, γ2 = 0.56/1.1.

Οι ρυθμοί μεγέθυνσης των διαδικασιών ε2, οι μονάδες των εμπορευμά

των 1, 2 που καταναλώνουν οι καπιταλιστές της διαδικασίας 1: 7 οι

μονάδες των εμπορευμάτων 1, 2 που καταναλώνουν οι καπιταλιστές της δια-
2 2

δικασίας 2: Οε1, Οε2 , οι «εξαγωγές» ΕΧ1 και οι «εισαγωγές» ΙΜ1 της διαδι

κασίας 1 (σύνολο: 8 άγνωστοι) πρέπει να ικανοποιούν τις 4 ταυτότητες (4 

«βαθμοί ελευθερίας»), οι οποίες ενέχονται, για ) = 1,2, στην (49). Συνεπώς, 

τρεις δυνατές περιπτώσεις αναπαραγωγής του συστήματος είναι, για παρά

δειγμα, οι εξής17:

α) β, = 0.1, ε2 = -0.7, <4 = 0.3, ( 4  = 0.05, (£ = 2 , ( 4  = 0.05, ΕΧ' = 1.7,

ΙΜ 1 = 1.25, ρ(ΕΧ -ΙΜ )-1 <0.

β) β, = —0.3, ε2 = 0, <4=1.6, <4  = 0.6, 4  = 1.6, 4  = 0.4, ΕΧ’ = 2,

ΙΜ 1 =0.2, ρ(ΕΧ-ΙΜ ) 1 = 0.

17. Στην πρώτη από αυτές, τα εμπορεύματα που διαθέτει η διαδικασία παραγωγής του εμπο
ρεύματος 1(2) στο τέλος της περιόδου παραγωγής είναι [4.4, 4.4]Τ([0.3, 0.-3]τ). Ως εκ τού
του αυτή του εμπορεύματος 2 θα αναπαραχθεί αναγκαστικά σε χαμηλότερη κλίμακα.
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γ) β, =-0.2, ε2 = 0.41, ^ ,  = 1, ( ^  = 0.1, ^ ,  = 1.39, 0^2 = 0.09, ΕΧ' = 22,

ΙΜ 1 = 0.1, ρ(ΕΧ-ΙΜ )"' >0.

Τέλος, τόσο τα παραδείγματα για την περίπτωση συνύπαρξης μη θετικής 
υπεραξίας και θετικών κερδών (π.χ. ς = 0.3, Χ 1=4, Χ2=1, (Ρ]/ρ2)> 1.75) 
όσο και η περίπτωση Θ = Β, 0 αφήνονται στον αναγνώστη.

11. Απομένει ο επακριβής προσδιορισμός της σημασίας του Θ.Μ.Θ. Για 
το σκοπό αυτό (απ’ ό,τι γνωρίζουμε ο ακόλουθος τρόπος προσέγγισης του 
Θ.Μ.Θ. προτάθηκε κατά πρώτον στο Μαριόλης (1998α), σελ. 71, υποσ. 14) 
πρέπει να θεωρήσουμε εκείνο το υποσύστημα παραγωγής έ \ά ΡεΓάπΉη/ 
δ ^ ία  (για την έννοια του υποσυστήματος: ΡοΓάπιαη ([1928], 1996), δ ^ ίπ  
([1960], (1985), σσ. 133-4), το οποίο παράγει ως καθαρό προϊόν του Υ ' (>0 ή 
>0) τους πραγματικούς μισθούς οά^Χ του εκάστοτε δεδομένου συστήματος 
[Β, Υ]. Έτσι το εκάστοτε δεδομένο σύστημα διασπάται στο εν λόγω υποσύ
στημα και στο υποσύστημα εκείνο, το οποίο παράγει ως καθαρό προϊόν του 
Υ" το υπερπροϊόν υ  του εκάστοτε δεδομένου συστήματος.

Για το ακαθάριστο προϊόν X', το υπερπροϊόν υ', την υπεραξία δ', τα 
κέρδη ρΙΓ και το μέσο ποσοστό κέρδους τ' του εν λόγω υποσυστήματος 
[Β, Υ'] ισχύουν, προφανώς, τα εξής:

Χ' = Ρ-Α]“'(ο<ΜΧ) (54)

υ' = υ - υ " £ [1-(ωο<ί)Υ' => βξΟ  ο  υ' |0 ,  γ ια ο Ο }  (55)

=> { δ |0  «  δ |δ '} (56)

ρ ΐ ί ' ^ χ  => {δ$0 «· ρ υ ' |0 } (57)

Ϊ ' ε 5/(Σ' + 1) => {δξΟ »  ί ' |0 } (58)

όπου υ  Ξ[Ι-(οάω)]υ το υπερπροϊόν του υποσυστήματος παραγωγής τού 
Υ και δ η υπεραξία του, π ί Ξ(ρΥ,/^Χ/) η χιμιακή παραγωγικότητα της 
εργασίας και Σ 'Ξ (ρΗ Υ ')/^1Χ ') η χιμιακή σύνθεση του κεφαλαίου στο υπο
σύστημα παραγωγής τού Υ' και 8 το ποσοστό υπεραξίας.
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Εάν συνδυάσουμε τις σχέσεις αυτές με την προηγηθείσα διερεΰνηση 
στο σύνολό της, τότε συμπεραίνουμε εύκολα ότι: α) Το 1)' είναι (ημι-)θετικό 
όταν και μόνον όταν το 8 είναι θετικό, ενώ η θετικότητα του 8 δεν εξασφαλί
ζει την (ημι-)θετικότητα του υ ". Έτσι η θετικότητα (μη θετικότητα) του δ, 
καίτοι εξασφαλίζει (συνεπάγεται) τη θετικότητα (μη θετικότητα) του ρΙΓ, 
δεν συνεπάγεται αναγκαστικά τη θετικότητα (μη θετικότητα) του ρΐλ 
β) Στις μη διασπώμενες τεχνικές υπάρχει πάντοτε ένα θετικό διάνυσμα 
τιμών (τιμές παραγωγής), το οποίο -εξισώνοντας τα ποσοστά κέρδους όλων 
των επιμέρους διαδικασιών του συστήματος- διαμορφώνει ένα ενιαίο ποσο
στό κέρδους γ στο σύστημα. Όταν, λοιπόν, τα εμπορεύματα ανταλλάσσονται 
σύμφωνα με τις τιμές παραγωγής τους, το ποσοστό κέρδους -και- του υποσυ
στήματος παραγωγής τού Υ' γίνεται ίσο με το ενιαίο ποσοστό κέρδους γ και, 
ως εκ τούτου, ισχύει:

Γ = β/(Σ·' + 1), Σ* =(ρ*ΗΥ')/(\ν**Χ') (59)

όπου Σ*' η σε τιμές παραγωγής εκφρασμένη τιμιακή σύνθεση κεφαλαίου του 
εν λόγω υποσυστήματος18. Από την (59) εξάγεται όμως ότι είναι αδύνατον το 
γ να είναι (μην είναι) θετικό όταν το ξ είναι αρνητικό ή μηδέν (θετικό). Ως εκ 
τούτου αυτό που πράγματι συμβαίνει είναι το εξής: συνεπεία ακριβώς της 
ανταλλαγής των εμπορευμάτων στις τιμές παραγωγής τους, πρώτον, η θετι
κότητα της υπεραξίας -εξασφαλίζοντας την (ημι-) θετικότητα του \]'~ μετα- 
τρέπεται!μεταμφιέζεται σε αναγκαία και ικανή συνθήκη της ύπαρξης θετι
κών κερδών στο συνολικό σύστημα και δεύτερον, τα κέρδη ανά μονάδα 
παραγόμενου εμπορεύματος σε όλες τις διαδικασίες του συστήματος είναι 
ομόσημα (ή ίσα με μηδέν) και έτσι το πρόσημο των κερδών του συνολικού 
συστήματος εμφανίζεται ως ανεξάρτητο από τη σύνθεση του X (και άρα του

ϋ ) · Πόρισμα 3: Ενώ η θετικότητα της υπεραξίας δεν αποτελεί ούτε ανα
γκαία ούτε ικανή συνθήκη της ύπαρξης θετικών συνολικών κερδών, εμφανί
ζεται ως τέτοια στη βάση των τιμών παραγωγής και των μη διασπώμενων

18. Θα ήταν, ίσως, σκόπιμο να εξετάσει ο αναγνώστης εάν και πώς εξισώνεται το ποσοστό 
κέρδους του υποσυστήματος [Β, Υ'] με το ενιαίο ποσοστό κέρδους γ, στις διασπώμενες 
τεχνικές. Τέλος, ας εξετάσει το Παράδειγμα 2 (§9, Β) στη βάση της παρούσης προσέγγι
σης του Θ.Μ.Θ.: η θετικότητα του Ξ είναι, απλώς και μόνον, αναγκαία και ικανή συνθήκη 
της θετικότητας του γ, .
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τεχνικών. Έτσι από τη συνολική διερεύνηση εξάγεται (φαίνεται να 
εξάγεται) ότι το μόνο που δΰναται τελικά να λεχθεί είναι η ακόλουθη ταυτο
λογία·. τα συνολικά κέρδη ενός συστήματος είναι θετικά όταν και μόνον όταν 
η μερίδα των ονομαστικών μισθών στο ονομαστικό καθαρό προϊόν του 
συστήματος είναι μικρότερη της μονάδας (ή, ισοδύναμα, η τιμιακή παραγω
γικότητα της εργασίας στο συνολικό σύστημα υπερβαίνει το ονομαστικό 
ωρομίσθιο).

IV. Η λύση του ζητήματος

12. Έχουμε ήδη αποδείξει (βλ. Πρόταση 3) ότι όταν (και μόνο όταν) τα 
συνολικά κέρδη του συστήματος κατανέμονται στις επιμέρους διαδικασίες 
του κατ’ αναλογίαν της ποσότητας του εμπορεύματος β(β = 1,2,...,η + 1) που 
αυτές χρησιμοποιούν άμεσα, τότε οι τιμές των εμπορευμάτων είναι ανάλο
γες των άμεσα και έμμεσα απαιτούμενων για την παραγωγή τους ποσοτήτων 
του εμπορεύματος β. Βέβαια, από όλα τα δυνατά διανύσματα τιμών υπάρ
χουν δύο, τα οποία έχουν άμεσο και συγκεκριμένο οικονομικό περιεχόμενο: 
οι λεγόμενες αξίες και οι τιμές παραγωγής. Οι λεγάμενες αξίες είναι οι 
τιμές εκείνες, οι οποίες θα ίσχυαν στην πραγματικότητα, εάν (και μόνο εάν) 
τα εμπορεύματα -εμφανίζονταν και συνεπώς- ανταλλάσσονταν ως ό,τι ακρι
βώς είναι: ως προϊόντα εργασίας (για την ακρίβεια, ως προϊόντα ιδιωτικών, 
συγκεκριμένων εργασιών). Οι τιμές παραγωγής είναι οι τιμές εκείνες, οι 
οποίες θα ίσχυαν στην πραγματικότητα, εάν (και μόνο εάν) τα εμπορεύματα 
-εμφανίζονταν και συνεπώς- ανταλλάσσονταν ως προϊόντα κεφαλαίων, στα 
οποία αντιστοιχεί ένα ανάλογο με το μέγεθος τους τμήμα των συνολικών 
κερδών του συστήματος (αναλυτικά: Μαρξ (1978), σσ. 53-5, 220-2, Σταμάτης 
(1995), τ. 2, σσ. 15-108). Αντιθέτως, κάθε ίσο ή ανάλογο των ποσοτήτων

πΐβγ(β * η + 1) διάνυσμα τιμών έχει ένα αφηρημένο οικονομικό περιεχόμενο

(αντιστοιχεί σε έναν τρόπο παραγωγής, στον οποίο τα εμπορεύματα -εμφα
νίζονται και συνεπώς- ανταλλάσσονται ως προϊόντα του εμπορεύματος 
β(*η + 1) -  και ένας τέτοιος τρόπος παραγωγής είναι αδιανόητος), ενώ σε 
κάθε διάνυσμα τιμών, το οποίο αποκλίνει τόσο από τις ποσότητες πΐβγ όσο 
και από τις τιμές παραγωγής, μόνον εμμέσως είναι δυνατόν, στα πλαίσια της 
παρούσης ανάλυσης, να προσδοθεί ένα οικονομικό περιεχόμενο. Πρόκειται 
για θεωρητικές ή πραγματικές τιμές, των οποίων το ύφος διαμορφώνεται
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από την αλληλεπίδραση προσφοράς - ζήτησης στις αγορές εμπορευμάτων 
και χρήματος και το οποίο, έτσι, μόνον ως εξωγενώς δεδομένο δύναται να 
θεωρηθεί στα πλαίσια της παροΰσης ανάλυσης.

Συγκεκριμένα τώρα, στον καπιταλιστικό τρόπο παραγωγής, ακριβώς 
επειδή το κέρδος κάθε επιμέρους διαδικασίας εμφανίζεται ως προϊόν -ως 
τόκος (από το: τίκτω), γράφει ο Marx- του προκαταβεβλημένου σε αυτήν 
ονομαστικού κεφαλαίου, προσιδιάζουν τιμές, οι οποίες αποκλίνουν αναγκα
στικά από τις λεγόμενες αξίες των εμπορευμάτων. Οι εν λόγω τιμές, όμως, 
αποκλίνουν κατά κανόνα και από τις τιμές παραγωγής (καίτοι αρκεί να ανα- 
λογιστεί κανείς, ως αντιπαράδειγμα, την περίπτωση των διασπώμενων τεχνι
κών, μια ανάλυση των αλληλεπιδράσεων προσφοράς - ζήτησης στις επιμέ
ρους αγορές αποδεικνύει του λόγου το αληθές), πράγμα το οποίο καθιστά 
απολύτως δυνατή τη συνύπαρξη θετικής (μη θετικής) υπεραξίας και μη θετι
κών (θετικών) συνολικών κερδών. Ωστόσο, η συνεκτική έκθεση της μαρξι- 
κής θεωρίας της αξίας/υπεραξίας (βλ. Μαριόλης (1998), (1998α), Σταμάτης 
(1998), σσ. 120-41, 169-73, 186-88) αποδεικνύει ότι: α) Οι λεγόμενες αξίες 
των εμπορευμάτων (βλ. τη σχέση ορισμού (3)), δηλ. οι ενσωματωμένες ποσό
τητες εργασίας ä la Sraffa, δεν συνιστούν στην πραγματικότητα τις αξίες 
τους, β) Αυτό συμβαίνει γιατί: κατά την ανταλλαγή των εμπορευμάτων ανά
μεσα στους επιμέρους (και αμοιβαία ανεξάρτητους) παραγωγούς, ανταλ
λαγή η οποία διαμεσολαβείται από το χρήμα και ορίζεται ποσοτικά από τις 
εκάστοτε ισχύουσες σχετικές τιμές (βλ. και ό,τι ακολουθεί το Σχήμα 1 της 
παρούσης καθώς και το σημείο iv του Πορίσματος 1), ανταλλάσσονται και οι 
ποσότητες των αντίστοιχων -απαιτούμενων για την παραγωγή των εμπορευ
μάτων- ιδιωτικών, συγκεκριμένων εργασιών. Μέσω, λοιπόν, αυτής της κοι
νωνικής διαδικασίας (Marx), οι εν λόγω ποσότητες ομογενοποιούνται, μετα
μορφώνονται σε ποσότητες κοινωνικής, αφηρημένης εργασίας και παριστά- 
νονται ως διαφορετικές, σύμμετρες, ποσότητες ενός και του αυτού πράγμα
τος: του χρήματος. Αυτές ακριβώς οι ομογενοποιημένες ποσότητες κοινωνι
κής, αφηρημένης εργασίας, οι οποίες διαφέρουν ποιοτικά και ποσοτικά από 
τις ξοδεμένες στην παραγωγή των εμπορευμάτων ποσότητες ιδιωτικών 
συγκεκριμένων εργασιών, συνιστούν (σε συμφωνία και με τη μαρξική αντί
ληψη στη γενική της γραμμή) τις αξίες των εμπορευμάτων και είναι πάντοτε 
ίσες με τις εκάστοτε ισχύουσες (θεωρητικές ή πραγματικές) τιμές.

Επειδή, λοιπόν, οι αξίες των εμπορευμάτων είναι στην πραγματικότητα
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πάντοτε ίσες με τις εκάστοτε ισχΰουσες τιμές ρ, έπεται άτι και η υπεραξία 
δεν ισοΰται με το μέγεθος ω ΐΐ (θα ήταν ίση με το μέγεθος αυτά εάν και μάνο 
εάν τα εμπορεύματα ανταλλάσσονταν βάσει του διανύσματος ω των ενσωμα
τωμένων ποσοτήτων εργασίας), αλλά με το μέγεθος ρ υ  -  ήτοι με τα συνο
λικά κέρδη. Ως εκ τούτου, αποδείχτηκε άτι η προηγούμενα διαπιστωθείσα 
συνύπαρξη θετικής (μη θετικής) υπεραξίας και μη θετικών (θετικών) συνο
λικών κερδών απορρέει, απλώς, απά μία μη συνεκτική προσέγγιση της 
έννοιας και, άρα, του μεγέθους των αξιών.

Παράδειγμα 4
Έστω η τεχνική [Α, I, ά] του Παραδείγματος 1 (§8) και έστω επίσης ότι: 
ο=0.1, ρ =0.1, ρ2 = 1, X, =4, Χ2 = 1, 0  = Β. Από τα δεδομένα αυτά έπονται 
τα εξής: ω1=1.852, ω2=2.963, Υ = [2.6, 0.4]Τ, οά^Χ = [0.6, 0.6]τ , υ  = [2, 
-0.2]τ, ¿Χ=ωΥ = 6, 8=3.111, ρΥ = 0.66, \ν/Χ = 0.66, ρυ = 0, π ^ -0 .1 4 , 
π2 = 0.56, γ 1 =  —0.14/0.24, γ2 = 0.56/0.44.

Βάσει της προηγηθείσας ανάπτυξης, είμαστε σε θέση να παρατηρή
σουμε τα εξής:

α) Οι λεγάμενες αξίες των εμπορευμάτων, όπως αυτές υπολογίζονται 
βάσει της (3), συνιστούν τις συνολικά (δηλ. άμεσα και έμμεσα) ξοδεμένες 
στην παραγωγή τους ποσότητες εργασιακής δύναμης. Συνιστούν δηλαδή, τις 
συνολικά ενσωματωμένες στα επιμέρους εμπορεύματα μονάδες εργασίας 
(ή, ισοδύναμα, τις συνολικά απαιτούμενες για την παραγωγή των επιμέρους 
εμπορευμάτων μονάδες εργασίας). Έτσι από τα τεχνικά δεδομένα [Α,/] της 
παραγωγής εξάγεται ότι σε μια μονάδα του εμπορεύματος 1 (2) ενσωματώ
νονται 1.852 (2.963) μονάδες εργασίας. Πιο συγκεκριμένα, και συνεπεία του 
κοινωνικού καταμερισμού/συνδυασμού της εργασίας, οι εν λόγω 1.852 
(2.963) μονάδες εργασίας συνιστούν το ευθύ άθροισμα [ακριβώς επειδή 
έχουμε υποθέσει ότι η εργασιακή δύναμη είναι ομοιογενής] των 1.482 
(0.370) συνολικά ξοδεμένων στη διαδικασία παραγωγής του εμπορεύματος 
1 μονάδων εργασιακής δύναμης και των 0.370 (2.593) συνολικά ξοδεμένων 
στη διαδικασία παραγωγής του εμπορεύματος 2 μονάδων εργασιακής δύνα
μης. Προφανώς, οι εν λόγω ποσότητες υπολογίζονται ως εξής:

Ω = ΩΑ-ΙΈ =>
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ωπ
021

ω ΐ2

ω 22
ω ΐ1 ω ΐ2 

ω 21 ω 22
Α +

ωπ=1.482, ω21Ξ0.370, ω12Ξ0.370, ω22Ξ2.593 (60)
και

ωΞ[ω1,ω2]Ξ[1,ΐ]Ω (61)

β) Τα εμπορεύματα (στον καπιταλιστικό τρόπο παραγωγής) ανταλλάσ
σονται βάσει τιμών, οι οποίες αποκλίνουν από τις ενσωματωμένες ποσότη
τες εργασίας. Βέβαια είναι απολύτως δυνατόν να παραστήσει κανείς τις 
εκάστοτε -θεωρητικά προσδιοριζόμενες ή εμπειρικά δεδομένες- τιμές ως 
μεγέθη, τα οποία συντίθενται γραμμικά από τις εν λόγω ποσότητες εργα
σίας. Από την (3), την (46) (για €  = Β) και την (61) έπεται:

ρ=ωΤ=[1,1]ΩΤ (62)

όπου

Τ ^ ρ - Α ]  [I + Κ][Ι-(Α[Ι + έ])]"1 (63)

Έτσι από τα δεδομένα του παραδείγματος μας προκύπτει:

0.033 -0.064 
0.033 0.377

Ω Τ ξ 0.055 0.045 
0.045 0.955

Πέραν του ότι είναι επίσης δυνατόν να προσδιοριστούν οι «τελεστές μετα
σχηματισμού» των διανυσμάτων mk σε τιμές (προσδιορίζονται εύκολα από 
την (29) -βλ. και Μαριόλης (1998α), σσ. 55-6), η (62) δεν θα πρέπει να υπερ- 
τιμάται. Διότι, πρώτον, πρόκειται για μια ταυτότητα, η οποία έτσι δεν δύνα- 
ται να εξηγήσει οικονομικά το -διαμέσου του διανύσματος ω- σχηματισμό 
των τιμών ρ, δεύτερον, δεν δύναται να υποβοηθά στην εξήγηση ενός τέτοιου 
σχηματισμού, απλώς επειδή είναι ανύπαρκτος (ούτε υπάρχει, στον καπιταλι
στικό τρόπο παραγωγής, οικονομικό υποκείμενο, το οποίο να εκλαμβάνει 
οποιονδήποτε βασισμένο στις ενσωματωμένες ποσότητες εργασίας υπολογι
σμό ως έγκυρο όρο της δράσης του ούτε από τον εκ των υστέρων συνυπολο- 
γισμό των αποτελεσμάτων των επιμέρους δράσεων των οικονομικών υποκει
μένων δικαιούμεθα να αποφανθούμε ότι είναι ως εάν τα εν λόγω υποκεί
μενα να είχαν βασιστεί σε τέτοιους υπολογισμούς) και, κυρίως, τρίτον στον



120 ΘΕΟΔΩΡΟΣ ΜΑΡΙΟΛΗΣ

«τελεστή μετασχηματισμού» Τ υπεισέρχονται, διαμέσου του w, οι τιμές ρ, 
πράγμα που σημαίνει ότι βάσει της (62) αφενός είναι οι τιμές αυτές που 
«μετασχηματίζονται» σε τιμές (βλ. και Μαριόλης (1998α), §4) και αφετέρου 
είναι αδύνατον να συνταχθεί κάποια πρόταση σχετική με -αυτό που συνιστά 
το ουσιώδες για τη μαρξική θεωρία- τη μεταμόρφωση των εργασιών σε 
χρήμα.

γ) Στην πραγματικότητα δεν υφίσταται καμία σύνθεση (γραμμική ή 
άλλη) των τιμών από τις ενσωματωμένες ποσότητες εργασίας. Απλώς, δια 
της οριζόμενης από το λόγο pt/p2 ανταλλαγής και χωρίς να συνιστά επιδίωξη 
ή, έστω, να υπόκειται στη γνώση των οικονομικών υποκειμένων (Marx), οι 
ενσωματωμένες σε 1 μονάδα του εμπορεύματος 1 ω1 μονάδες εργασίας 
(ορθότερα: ωΠ + ω21 μονάδες εργασίας) εξομοιώνονται με τις (ρ1/ρ2)ω2 
(ορθότερα: (pj/p2) (ω]2 + ω22)) ενσωματωμένες σε (pj/p2) μονάδες του 
εμπορεύματος 2 μονάδες εργασίας και συνιστούν, έτσι, 1 (κατά σύμβαση) 
μονάδα κοινωνικής, αφηρημένης εργασίας. Επομένως, η μοναδιαία αξία του 
εμπορεύματος 1 είναι 1 (κατά σύμβαση) μονάδα αφηρημένης εργασίας και η 
μοναδιαία αξία του εμπορεύματος 2 είναι (p2/p]) μονάδες αφηρημένης 
εργασίας. Ωστόσο, η επιλογή της μονάδας μέτρησης της αφηρημένης εργα
σίας είναι μια πράξη χωρίς νόημα, διότι αυτή η πράξη έχει «ήδη» επιτελε- 
στεί εντός της ίδιας της οικονομικής πραγματικότητας: οι τιμές είναι δεδομέ
νες ως απόλυτες τιμές, η ανταλλαγή διαμεσολαβείται από το χρήμα και, 
συνεπώς, το χρήμα (η μονάδα του χρήματος) συνιστά το μέσο έκφρασης (τη 
μονάδα μέτρησης) της αφηρημένης εργασίας. Έτσι, λοιπόν, οι αξίες των 
εμπορευμάτων είναι πάντοτε ίσες με τις εκάστοτε ισχύουσες τιμές.

δ) Από την προσέγγιση αυτή εξάγεται άμεσα ότι η ενδεχόμενη συνύ
παρξη θετικού (μη θετικού) S και μη θετικού (θετικού) pU δεν είναι παρά
δοξη, διότι πρόκειται για άσχετα μεταξύ τους μεγέθη. Το S είναι το σε ενσω
ματωμένες ποσότητες εργασίας αποτιμημένο υπερπροϊόν και θα συνιστούσε 
τα κέρδη του συστήματος εάν (και μόνο εάν) τα εμπορεύματα ανταλλάσσο
νταν βάσει του λόγου ω1/ω 2. Το pU είναι το σε ποσότητες αφηρημένης 
εργασίας (ήτοι χρήμα) αποτιμημένο υπερπροϊόν και συνιστά τα κέρδη του 
συστήματος. Ειδικότερα, στο παράδειγμά μας (όπου pU = 0, διότι pY=w^X) 
οι σύμμετρες, ενσωματωμένες ποσότητες εργασίας ωΥ = 6, 0)ccMX=2.889, 
S=3.111 (όπως επίσης και οι αντίστοιχες, ασύμμετρες, ποσότητες εμπορευ
μάτων Υ, cd^X, U, τις οποίες αυτές παρήγαγαν) έχουν -δια της οριζόμενης
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από το λόγο ρ} / ρ2 και μεσολαβούμενης από το χρήμα ανταλλαγής- μεταμορ
φωθεί σε σύμμετρες ποσότητες μιας «νέας» (όμως) ποιότητας (της κοινωνι
κής, αφηρημένης εργασίας) και παριστάνονται ως, αντιστοίχως, 0.66, 0.66, 0 
μονάδες χρήματος. Έτσι η νέα αξία που παράγει το ξόδεμα μίας μονάδας 
εργασιακής δύναμης ισούται με την αξία αυτής και ως εκ τούτου η υπεραξία 
ισούται με το μηδέν (η αναφερόμενη στο Πόρισμα 3 συνθήκη κερδοφορίας 
δεν είναι, λοιπόν, ταυτολογία στα πλαίσια της μαρξικής θεωρίας).

13. Στα ακόλουθα συνοψίζουμε τα κεντρικά αποτελέσματα της παρού- 
σης διερεύνησης, τις συνέπειές της και προσδιορίζουμε τις σχέσεις της με 
ορισμένες προϋπάρχουσες, όχι κατά τύχη επιλεγμένες, συναφείς διερευνή- 
σεις:

Α. Εάν η θετικότητα της λεγάμενης υπεραξίας, δηλ. του μεγέθους 8, 
συνιστούσε σε κάθε περίπτωση την αναγκαία και ικανή συνθήκη της ύπαρ
ξης θετικών συνολικών κερδών, τότε θα έπρεπε να λεχθεί ότι τα συνολικά 
κέρδη είναι θετικά (μη θετικά) μόνον όταν και επειδή η υπεραξία είναι 
θετική (μη θετική). Αυτό, βέβαια, θα ήταν αδύνατο να θεμελιωθεί διαμέσου 
ενός συστήματος εξισώσεων/ταυτοτήτων (καίτοι θα μπορούσε, εν συνεχεία, 
να αναπαρασταθεί από ένα τέτοιο, καλώς ορισμένο σύστημα), αλλά θα 
θεμελιωνόταν στη μαρξική θεωρία του καπιταλιστικού τρόπου παραγωγής 
(για την συστηματική έκθεσή της: Σταμάτης (1990), σσ. 20-119). Μεταξύ 
άλλων, η εν λόγω θεωρία (και ειδικότερα τα περί: φετιχιστικού χαρακτήρα 
του εμπορεύματος, πραγμοποίησης και «ψευδούς» συνείδησης) θα απεδεί- 
κνυε γιατί ακριβώς η πρόταση: «τα εμπορεύματα είναι προϊόντα εργασίας 
(και μόνον εργασίας) και, άρα, τα κέρδη είναι το προϊόν της υπερεργασίας» 
δεν θεωρείται αυτονοήτως ορθή και χρήζει απόδειξης. Ολα αυτά θα εσή- 
μαιναν, βέβαια, ότι η εμφανιζόμενη στα πλαίσια της Γενικής Συνθήκης Κερ
δοφορίας (§7,Α) ισοτελικότητα είναι ψευδής. Στην πραγματικότητα υπάρχει

μία (και μόνον μία) θεμελιακή συνθήκη (5^0 <=> ρυ^Ο ) , από την οποία 

απορρέουν όλες οι υπόλοιπες (βλ. επίσης Σταμάτης (1998), σσ. 128-9), 
και μάλιστα η συνθήκη αυτή ενέχει αιτιότητα προσδιορίσιμης φοράς

(δ§0 —> ρ υ  ̂  0) .

Β. Δείξαμε, ωστόσο, ότι η θετικότητα του μεγέθους 8 δεν συνιστά ούτε 
την αναγκαία ούτε την ικανή συνθήκη της ύπαρξης θετικών συνολικών κερ
δών και, εν συνεχεία, ερμηνεύσαμε την φαινόμενη ισχύ του λεγάμενου
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Θ.Μ.Θ. για μη διασπώμενες τεχνικές. Τέλος, βασιζόμενοι στην επίλυση του 
«ζητήματος του μετασχηματισμού» (Μαριόλης (1998), (1998α), Σταμάτης 
(1998), σσ. 120-41, 169-73, 186-88 -  βλ. επίσης Σταμάτης (1990), σσ. 26-7, 
37), η οποία προϋποθέτει τη συνεκτική (επαν-)έκθεση της μαρξικής θεωρίας 
της αξίας/υπεραξίας, δείξαμε αφενός ότι το μέγεθος S δεν συνιστά την υπε
ραξία και αφετέρου ότι η υπεραξία ισοϋται πάντοτε με τα συνολικά κέρδη. 
Ως εκ τοϋτου: α) Δεδομένης της ισχύος της μαρξικής θεωρίας του καπιταλι
στικού τρόπου παραγωγής (σημείο Α , εδώ (§13)), τα συνολικά κέρδη είναι 
θετικά μόνον όταν και επειδή η υπεραξία είναι θετική, β) Επιλύθηκαν τα 
-στη βάση της παραδοσιακής μαρξιστικής αντίληψης περί αξιών- ανυπέρ
βλητα ζητήματα, τα οποία εμφανίζονταν κατά την διερεϋνηση των υφιστάμε
νων σχέσεων ανάμεσα στο -κατά περίπτωση αναλόγως ορισμένο- μέγεθος S 
και τα συνολικά κέρδη, στις περιπτώσεις των «ανοιχτών» οικονομιών 
(Steedman (1977), p. 200, η. 25, Steedman/Metcalfe (1981), ρρ. 140-1, 
Μαριόλης (1997)), της ύπαρξης ετερογενούς εργασίας (Bowles/Gintis 
(1977), Morishima (1978), Rosinger (1996), Σταμάτης (1998), σσ. 145-89, 
(1998α), σσ. 23-43) και της ύπαρξης σύνθετης παραγωγής (Steedman (1977), 
Ch. 11, Stamatis (1979), (1979a), (1983), (1984), Ch. VI, Σταμάτης (1998), 
σσ. 21-8, 78-88, Μαριόλης (1998α), σσ. 66-8). γ) Οι οικονομολόγοι απαλλάσ
σονται οριστικά από την εκτέλεση κάθε εμπειρικού υπολογισμού σε όρους 
ενσωματωμένων ποσοτήτων εργασίας (αφορά σε ορισμένους μόνον μαρξι
στές οικονομολόγους, διότι όλοι οι υπόλοιποι, μαρξιστές και μη, πάντοτε 
αντιλαμβάνονταν αυτούς τους υπολογισμούς ως καββαλιστικούς).

Γ. Η «γενική θεωρία του κέρδους» του V.K. Dmitriev και ορισμένες 
προσεγγίσεις του I. Steedman ((1977), p. 200, η. 25, (1980), (1985), 
Steedman/Metcalfe (1981), ρρ. 140-1) έδωσαν το ερέθισμα για την παρούσα 
διερεύνηση. Στην ολοκλήρωσή της, ωστόσο, σχετίζεται ευθέως με αυτές του 
N. Okishio (1955), (1963), (1974), (1976) και του Γ. Σταμάτη (1998), (1998α).

Στην πραγματικότητα ο Ν. Okishio απέδειξε ότι η θετικότητα του μεγέ
θους S: α) Είναι, απλώς και μόνον, αναγκαία και ικανή συνθήκη της δυνατό
τητας ύπαρξης θετικών κερδών σε όλες τις διαδικασίες παραγωγής (βλ. 
Πρόταση 1 και Πόρισμα 1 της παρούσης). Από την απόδειξη αυτή συμπέ- 
ρανε ότι ((1963), ρ. 293 -  βλ. επίσης (1976), ρ. 6): «Α positive rate of 
exploitation is merely a necessary condition for the existence of positive 
profit. Because the positiveness of the rate of exploitation only assures the
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production of surplus, it does not imply its conversion into monetary form. For 
this, the existence of sufficient demand is required. A positive rate of 
exploitation is the necessary condition on the production side. Additional 
conditions on the market side are needed; specifically, a sufficient demand on 
the part of the capitalists for the surplus product» (υπογρ. δικές μου -  Θ.Μ. 
Ο αναγνώστης θα αντιλήφθηκε, ωστόσο, ότι τα σχόλια αυτά του Ν. Okishio 
είναι, σε ορισμένο βαθμό, συγκεχυμένα), β) Είναι αναγκαία και ικανή συν
θήκη της ύπαρξης θετικών τιμών παραγωγής και κερδών στις μη διασπώμε- 
νες τεχνικές ((1955), pp. 76-8, (1963), ρρ. 293-4), ενώ δεν πραγματεύτηκε 
αναλυτικά τις διασπώμενες τεχνικές (για αυτές αναπαράγει απλώς τις γνω
στές -πλην όμως εσφαλμένες- απόψεις του Bortkiewicz -  βλ. (1963), ρ. 294, 
(1974), ρρ. 6-7). Δεδομένων της απόδειξης της πρώτης από τις προτάσεις 
αυτές, του γεγονότος ότι οι αναφορές του Ρ. Sraffa ([I960], 1985) στις δια- 
σπώμενες τεχνικές άφησαν να φανούν (καίτοι εμμέσως) ορισμένα από τα 
προβλήματα που ενέχονται σε αυτές και της εξαιρετικής του -σε θεωρητικό 
και τεχνικό επίπεδο- συγκρότησης, δεν μπορούμε να πιστέψουμε ότι ο Ν. 
Okishio δεν προχώρησε ποτέ στην πλήρη «αποσύνδεση» των κερδών από το 
S. Εκτιμούμε έτσι ότι δεν δημοσίευσε ποτέ (από ό,τι γνωρίζουμε) τίποτε σχε
τικό, ακριβώς επειδή επιδίωξε -στο βαθμό που δεν είχε φτάσει σε μία συμ
βατή με την εν λόγω «αποσύνδεση» λύση του «ζητήματος του μετασχηματι
σμού»- να προστατέψει τον πυρήνα της μαρξικής θεωρίας της αξίας/υπερα- 
ξίας από μια αποφασιστική κριτική.

Από την άλλη πλευρά, τέλος, ο Γ. Σταμάτης (1998) περιόρισε (παραδό
ξους) τη διερεύνηση της ισχύος του Θ.Μ.Θ. στα πλαίσια των τιμών παραγω
γής και -ουσιαστικά- των μη διασπώμενων τεχνικών (βλ. και Σταμάτης 
(1998α), σσ. 11-21). Έτσι, ενώ είχε δώσει (ανεξάρτητα από εμάς) τη λύση 
στο «ζήτημα του μετασχηματισμού», δεν κατέληξε στα αποτελέσματα της 
παρούσης. Ωστόσο, βάσει της εν λόγω λύσης (βλ. και Σταμάτης (1998α), σσ. 
30-1) ερμήνευσε την απολύτως δυνατή συνύπαρξη θετικών κερδών και μη 
θετικών υπεραξιών (μία τουλάχιστον είναι θετική) στην περίπτωση εκείνη, 
κατά την οποία η εργασία είναι ετερογενής.
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